TÀI LIỆU TOÁN 10 


l.PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THANG 


NĂM IIỌC 201« 


A. TÓM TẮT LỶ THUYẾT. _ 

1. Vectơ pháp tuyến và phương trình tông quát của đường thẳng : 

Ị a. Định nghĩa : Cho đường thẳng A. Vectơ n 0 gọi là vectơ pháp tuyến (VTPT) 
nếu giá của n vuông góc với A. 

Nhận xét: 

- Nếu n là VTPT của A thì knịk ^ 0) cũng là VTPT của A. 
b. Phương trình tổng quát của đường thẳng 
Cho đường thẳng A đi qua M ữ (x ữ \y ữ ) vàcóVTPT n = (a;6). 

Khi đó M(x\y ) G Att MM 0 _L n MM ữ .n - 0 a(x — £ 0 ) + b(y — y ữ ) = 0 



ax + by + c — 0 (c = — ax 0 — by 0 ) (1) 

(1) gọi là phương trình tôhg quát của đường thẳng A. 

Chú ý: 

- Nếu đường thẳng A : ax + by + c = 0 thì n — (a; b) là VTPT của A. 
c) Cắc dạng đặc hiệt của phương trình tông quắt 

• A song song hoặc trùng với trục Ox A : by + c = 0 

• A song song hoặc trùng với trục Oy A : ax + c = 0 

• A đi qua gốc tọa độ A : ax + by — 0 

• A đi qua hai điểm A(a; 0), BÍ0;b) <í=> A : —hy- = 1 với [ab 0) 

• Phưong trình đường thăng có hệ số góc k là y — kx + m với k = tann , a là góc 



GIẢNG DẠY: NGUYÊN bảo vương - 0Í)4(Ỉ7Í)«4«Ỉ) 


Page I 1 












a. Định nghĩa vectơ chỉ phumig: 


Cho đường thẳng A. Vectơ u ^ 0 gọi là vectơ chỉ phương (VTCP) của đường thẳng A 
nếu giá của nó song song hoặc trùng vói A. 

Nhận xét : 

- Nếu u là VTCP của A thì kuỉyk ^ 0) cũng là VTCP của A. 


- VTPT và VTCP vuông góc với nhau. Do vậy nếu A có VTCP u — (a;ò) thì n — (— b;a) 
là một VTPT của A. 

h. Phương trình tham sô'của đường thẳng: 

Cho đường thẳng A đi qua M 0 (x 0 ;y 0 ) và u — ( a;b ) là VTCP. 


Khi đó M(x-,y) G A.43- MM n — tu -v=> \ 0 t e R . (1) 

Ị // - //;, - t>l 

Hệ (1) gọi là phương trình tham sổ'của đường thẳng A, t gọi là tham số 

Nhận xét: Nếu A có phưong trình tham số là (1) khi áóA G A A(x 0 + at;y 0 + bt) 

2. Phương trình chính tắc của đường thẳng. 


Cho đường thẳng A đi qua M ữ (x 0 ;y 0 ) và u — (. a;b ) (vói a VÉ 0, b VÉ 0) là vecto chỉ 


phưong thì phưong trình 
đường thẳng A. 


x-x, y-y a 


được gọi là phưong trình chính tắc của 
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DẠNG 1: Viết phương trình tổng quát của đường thẳng. - 

^ 1. Phương pháp giải: ——— ____ 

• Để viết phương trình tổng quát của đường thăng A ta cần xác định 
- Điểm A(x 0 ;y 0 ) e A 



- Một vectơ pháp tuyến n (o; b ) của A 

Khi đó phương trình tổng quát của A là a (£ — X 0 ^J + b(y — y 0 ) = 0 

V___ J 


Chú ý: 


o Đường thẳng A có phương trình tổng quát là ax + by + c = 0, a 2 + b 2 ^ 0 nhận nịa’,b) làm 
vectơ pháp tuyến. 
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o Nếu hai đường thắng song song vói nhau thì VTPT đường thắng này cũng là VTPT của đưòng 
thắng kia. 

o Phưong trình đường thẳng A qua điểm M (x {] \ y 0 ) có dạng 
A : aỉyX — X 0 ^J + b(y — y 0 ^j = 0 vói a 2 + b 2 ^ 0 

hoặc ta chia làm hai trường hợp 

+ X — x ữ : nếu đường thắng song song vói trục Oy 

+ y — y 0 = k (X — X 0 ] : nếu đường thẳng cắt trục Oy 


o 


Phưong trình đường thẳng đi qua A (a; 0), B (0; b ) vói ab ^ 0 có dạng 


XV 
- + 7 = 1 
a b 


1. CÁC VÍ PU MINH HOA 

Ví dụ 1: Cho tam giác ABC biết A ( 2: 0 j. B ( 0 ; 4 ]. (7(1; 3). Viết phương trình tổng quát của 


a) Đường cao AH 

b) Đường trung trực của đoạn thẳng BC . 

c) Đường thẳng AB . 

d) Đường thẳng qua c và song song vói đường thẳng AB . 

Ví dụ 2: Cho đường thẳng d : .X — 2y + 3 = 0 và diêm M ( —1:2]. Viết phưong trình tổng quát của 
đường thẳng A biết: 

a) A đi qua điểm M và có hệ số góc k — 3 

b) A đi qua M và vuông góc vói đường thăng d 

c) A đối xứng vói đường thăng d qua M 

Ví dụ 3: Biết hai cạnh của một hình bình hành có phưong trình X — y = 0 và X + 3y — 8 = 0, tọa độ 
một đỉnh của hình bình hành là (—2; 2 ]. Viết phưong trình các cạnh còn lại của hình bình hành. 

Ví dụ 4: Cho điểm M (1; 4 ]. Viết phưong trình đường thẳng qua M lần lượt cắt hai tia Ox, tia Oy tại A 
và B sao cho tam giác OAB có diện tích nhỏ nhất. 

II. BÀI TẢP TƯ LUÂN TƯ LUYÊN 

Bài 1: Cho diêm /1 (1: — 3 ]. Viết phưong trình tổng quát của đường thẳng A đi qua A và 

a) Vuông góc vói trục tung 

b) song song vói đường thẳng d : X + 2y + 3 = 0 
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Bài 2: Cho tam giác ABC biết A( 2;l), Bị — l;ũ), (7(0;3). 

a) Viết phương trình tổng quát của đường cao AH 

b) Viết phương trình tổng quát đường trung trực của đoạn thang AB . 

c) Viết phương trình tổng quát đường thẳng BC. 

d) Viết phương trình tổng quát đường thăng qua A và song song với đường tháng BC. 
Bài 3: Viết phương trình tổng quátcủa đường thẳng A trong mỗi trường hợp sau: 

a) A đi qua điểm M (2; 51 và song song với đường thẳng d : Ax — 7y + 3 = 0 


b) A đi qua p (2; — 5) và có hệ số góc k = 11. 

Bài 4: Cho Mị 8;6j. Viết phương trình đường thẳng qua M cắt chiều dương hai trục toạ độ tại A, B sao 
cho OA + OB đạt giá trị nhỏ nhất. 
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Chú ý: 


o Nếu hai đường thẳng song song vói nhau thì chúng có cùng VTCP và VTPT. 
o Hai đường thắng vuông góc vói nhau thì VTCP của đường thắng này là VTPT của đường tháng 
kia và ngược lại 

o Nếu A có VTCP u — (a; b) thì n = (—5; a) là một VTPT của A. 


1. CÁC VÍ PU MINH HOA 


Ví dụ 1: Cho điểm A (1; —3 j và B (— 2;3 j. Viết phưong trình tham số của đường thẳng A trong mỗi 
trường hợp sau: 

a) A đi qua A và nhận vecto n{ 1;2) làm vecto pháp tuyến 

b) A đi qua gốc tọa độ và song song vói đường thẳng AB 

c) A là đường trung trực của đoạn thăng AB 

Ví dụ 2: Viết phưong trình tổng quát, tham số, chính tắc (nếu có) của đường thẳng Á trong mỗi trường 
hợp sau: 

a) Á đi qua điểm A Ị 3; 0) và B Ị1; 3) 



b) À đi qua N (3; 4) và vuông góc vói đường thẳng d 1 : 


Ví dụ 3: Cho tam giác ABC có — 2;l), i?(2;3) và c (l\— 5 ). 

a) Viết phưong trình đường tháng chứa cạnh BC của tam giác. 

b) Viết phưong trình đường thẳng chứa đường trung tuyến AM. 

c) Viết phưong trình đường thăng đi qua hai điểm D, G vói D là chân đường phân giác trong góc A 
và G là trọng tâm của A ABC. 

Ví dụ 4: Cho tam giác ABC biết AB : X + y — 1 — Q, AC ■. X — ?/ + 3 = 0 và trọng tâm G (1; 2). Viết 
phưong trình đường thắng chứa cạnh BC. 


II. BẢI TẢP TƯ LUÂN TƯ LUYÉN 


Bài 5. Cho điểm A Ị 2; —2 j và B ị 0:1 j. Viết phưong trình tham số của đường thẳng À trong mỗi trường 
hợp sau: 

a) A đi qua A và nhận vecto u (1; 2) làm vecto chỉ phưong 

b) A đi qua A và nhận vecto 7i(4;2) làm vecto pháp tuyến 
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c) A đi qua c (1:1) và song song vói đường thẳng AB 

d) A là đường trung trực của đoạn thăng AB 

Bài 6: Viết phưong trình tổng quát, tham số, chính tắc (nếu có) của đường thẳng A trong mỗi trường 
hợp sau: 

a) A đi qua điểm A Ị 3; 0) và B Ị — 1; 0) 

b) A đi qua M (1; 2 j và vuông góc vói đường thẳng d : X — 3 y — 1 = 0 . 

, í X = 1 + 3t 

c) A đi qua gốc tọa độ và song song vói đường thăng A 1 : I ^ 

Bài 7: Cho tam giác ABC có A( 2; — 1), Bị— 2;— 3 ) và —1;5 j. 

a) Viết phưong trình đường thăng chứa cạnh của tam giác. 

b) Viết phưong trình đường thẳng chứa đường trung tuyến AM . 

c) Viết phưong trình đường thăng đi qua trung điểm A B và trọng tâm của tam giác ABC 
Bài 8. Cho tam giác ABC biết A (1; 4), B (3; — 1) và c (6; — 2 ) . 

a) Viết phưong trình đường thăng chứa các cạnh AB. 

b) Viết phưong trình đường cao AH. 

c) Viết phưong trình đường trung tuyến của tam giác đó AM. 

d) Viết phưong trình đường trung trực cạnh BC. 

e) Viết phưong trình đường thăng đi qua trọng tâm của tam giác và song song vói trục hoành. 

f) Viết phưong trình đường thăng đi qua trung diêm BC và vuông góc vói trục tung. 

g) Viết phưong trình đường thăng đi qua A và tạo vói hai trục tọa độ một tam giác cân đỉnh là gốc 
tọa độ. 

h) Đường thăng qua c và chia tam giác thành hai phân , phân chứa diêm A có diện tích gấp đối 
phân chứa diêm B . 

Bài 9. Viết phưong trình đường thẳng qua M (3; 2) và cắt tia Ox tại A, tia Oy tại B sao cho : 

a) OA + OB = 12 

b) Diện tích tam giác OAB bằng 12 
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Bài 10. Cho hình chữ nhật ABCD có phương trình của AB : ‘2x — y + 5 = 0, đường thẳng AD qua 
gốc tọa độ o , và tâm hình chữ nhật là / ( 4;5j. Viết phương trình các cạnh còn lại của hình chữ nhật. 

Bài 11. Cho hình bình hành hai cạnh có phương trình 3x — y — 2 — 0 và X + y — 2 = 0. 

Viết phương trình hai cạnh còn lại biết tâm hình bình hành là I (3:1) . 

Bài 12. Cho tam giác ABC có trung điểm của AB là / (1; 3 j, trung điểm AC là J (—3; 1J. Điểm A thuộc 
Oy và đường BC qua gốc tọa độ o . Tìm tọa độ điểm A, phương trình BC và đường cao vẽ từ B . 

Bài 13. Cho tam giác ABC biết M (2; 1), N (5; 3), p (3; —4) lần lựợt là trung điểm của ba cạnh. Viết 
phương trình các cạnh của tam giác ABC. 

HL BÀI TÀP TRẮC N6HIÊM TƠ LUYÉN 


Câu 1. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chi phương của đường 
thẳng song song với trục Ox ? 

A. Z^ = (1;0).B. ~u 2 = (0; — 1). c. í£ = (-l;l).D. íq =(l;l). 


Câu 2. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường 
thăng song song với trục Oy ? 

A. ^ = (1;-1).B. ~u 2 = (0;l). c. ^ = (1;0).D. «7 = (l;l). 


Câu 3. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường 
thăng đi qua hai diêm ^4(—3;2) và -8(l;4)? 

A.ũ[ = (—1;2). B. ĩĩ 2 = (2;1). c. u 3 = (—2;6). D. ~u 4 = (l;l). 


Câu 4. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường 
thẳng đi qua gốc tọa độ ỡ(0;0) và điểm M ( a\b)l 

A. ttj = (0;a + ố). B . u 2 =[a\b). 

c. « 3 =(a;— b). D .u 4 =(—a;b). 


Câu 5. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường 
thẳng đi qua hai điểm Aịa; 0) và B[ữ\b)l 

A. Uị = (a;— b) .B. u 2 = ( a;b ). c. u 3 = ( b\a ) .D. M 4 = (— b\à) 


Câu 6. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chi phương của đường 
phân giác góc phần tư thứ nhất? 

A. ũ[ = (l;l). B. ~u 2 = (0; — 1). c. íq = (l;0).D. = (-!;!). 


Câu 7. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của đường 


thăng song song với trục Ox ? 

A. n x = (0; 1). B. nỊ = (1;0).C. n 3 = (-1;0). D.~n 4 = (1;1). 


Câu 8. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của đường 
thăng song song với trục Oy ? 

A. ~n x = (1; 1). B. ^ = (0;l).c. n^ = (-l;l).D. ~n 4 =( 1;0). 


Câu 9. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của đường 
thăng đi qua hai diêm y4(2;3) và 5(4;l)? 

A. n[ = (2;—2). B. ^ = (2;-l). 

C.^ = (l;l). D. h^ = (1;-2). 


Câu 10. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của đường 
thăng đi qua gốc tọa độ và điểm A(a;b)7 

A. = [—a\b). B. n 2 =(l;0). 

c. «3 = (b\—a). D. n 4 = ( a\b ). 


Câu 11. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của đường 
thẳng đi qua hai điểm phân biệt A(ã] 0) và B[ữ\b)l 


A. n x = (b]—a) 

c. «3 = (b;a). 


B. n 2 = (— b\à) 
D. n 4 = (a;ố). 


Câu 12. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của đường 
phân giác góc phần tư thứ hai? 
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A. «!=(!;!). B. n 2 =(0;1).C. «3 =(l;0).D. n 4 =(-l;l). 


Câu 13. Đường thăng d có một vectơ chi phương là u = (2; — l). 
Trong các vectơ sau, vectơ nào là một vectơ pháp tuyến của d 
7 

A.~n ỉ = (—1;2). B. «r = (l;-2). 

C.^ = (-3;6). D. ĩ£ = (3;6). 


Câu 14. Đường thăng d có một vectơ pháp tuyên la n = (4;—2). 
Trong các vectơ sau, vectơ nào là một vectơ chỉ phương của d 
7 

A. ^ = (2;-4). B. + = (-2;4). c. = (l;2).D. = (2;1). 


Câu 15. Đường thẳng d có một vectơ chi phương là ũ — (3;— 4) . 
Đường thẳng A vuông góc với d có một vectơ pháp tuyến là: 


A. =(4;3). 
c. ^ = (3;4). 


B. «2 =(- 4;-3). 
D. n 4 = (3;-4). 


Câu 16. Đường thắng í/ có một vectơ pháp tuyến là 
« = (—2;—5). Đường thẳng A vuông góc với d có một 
vectơ chi phương là: 

A. Wj =(5;—2). B. u 2 =(—5;2). 

c. í^ = (2;5). D. í^ = (2;-5). 


Câu 17. Đường thẳng d có một vectơ chỉ phương 1 à 8 = (3;—4) 
Đường thẳng A song song với d có một vectơ pháp tuyến là: 


A. «, =(4;3). 
c. ^ = (3;4). 


B. «2 =(-4; 3). 
D. n* 4 = (3; —4). 


Câu 18. Đường thắng d có một vectơ pháp tuyến là 
n = (—2;—5). Đường thắng A song song với d có một vectơ 
chỉ phương là: 

A. Wj =(5;—2). B. u 2 =(—5;—2). 

C. í^ = (2;5). D. í£ = (2;-5). 


Câu 19. Một đường thăng có bao nhiêu vectơ chì phương? 
A. 1. B. 2 . c. 4 . D. Vô số. 


Câu 20. Đường thẳng d đi qua điểm M(l;—2) và có vectơ chỉ 


phương u = (3;5) có phương trình tham sô là: 

, \x = 3 + t 

B. d : 

\x = \ + 3t 

A. d: \ 

II 

ưi 

1 

K> 


[y = -2 + 5 1 

\x = 1 + 51 

D. d : 

ịx = 3 + 21 

• 

c .d: 

[y = -2-3t 


[y = 5 + t 


Câu 21. Đường thẳng d đi qua gốc tọa độ o và có vectơ chỉ 
phương u = (— 1;2) có phương trình tham sô là: 


A. d: 


c. d: 


X 

II 

II 

K> 


B. d : 

y = 2 

II 

X 

II 

CN 

1 

II 


D. d:\ 

<N 

1 

II 

II 


Câu 22. Đường thẳng d đi qua điểm M( 0;—2) và có vectơ chỉ 
phương u = (3;0) có phương trình tham sô là: 


A. d\ 


c. d : 


X = 3 + 2f 

y = 0 

X = 3 
y = —2 1 


B. d : 


D. d . 


x = 0 

y = —2 + 3t 

X = 31 

y = -2' 


Câu 23. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường 
thẳng d : I ? 

Ịy = — 1 + 6f 

A.ũ[ = (6;0). B.í£ = (—6;0) ,c.í£ = (2;6) .D. ~u 4 = (0;1). 


Câu 24. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thăng 

L c 1 

. X = 5—— t n 
A: 2 ? 

[y = —3 + 3? 

A. «J = (—1;6). B.h 2 = í-^-;3j .C.«3 = (5;—3) ,D. u 4 = (—5;3). 


Câu 25. Viết phương trình tham số của đường thắng đi qua hai 
điểm y4(2; —l) và i>(2;5). 


A. 


x = 2 

\x = 21 


B. 

y = -l + 6t' 

[y = —ốt 

X = 2 + t 

Ịx = l 


D. 

y = 5 + 6t 

[y = 2 + 6t 
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Câu 26. Viết phương trình tham số của đường thắng đi qua hai 
điểm y4(-l;3) và 5(3;1). 


c. 


X = —1 + 2? 
7 = 3 + ? 

X = 3 + 2? 

7 = -l + ?' 


D. 


X — — 1 — 2? 
7 = 3 — ? 

x = —l — 2t 
7 = 3 + ? 


Câu 27. Đường thẳng đi qua hai điểm + (1;1) và 5 (2; 2) có phương 
trình tham số là: 


A. 


c. 


Ịx = l + ? 

Ịjv = 2 T" 2 1 

B. 

X = 1 + ? 

7 = 1 + 2 ? 

A. 

x = —2 + 3? 

7 = —2 —2? 

B.Ị 

Ịx = 2 + 2 ? 

Ịy = l + Í • 

D. 

X = ? 

7 = ?' 

c. 

X = —2 —3? 

7 = 1-4? 

D. 


Câu 28. Đường thẳng đi qua hai điểm A( 3;—7) và 5(1; —7) có 
phương trình tham số là: 


A. 


X = ? 

í X = ? 


B. 

|> 

1 

II 

1 

0 

1 

II 

X = 3 —? 

íx = ? 


D. 

rí 

II 

[7 = 7 


Câu 29. Phương trình nào dưới đây không phải là phương trình 
tham số của đường thẳng đi qua hai điểm ơ(0;0) và 

M (l;—3) ? 


íx = 1 —f „ fx = l + ? 

A. B. ] „ . 

[7 = 3 ? [7 = —3 —3? 


c. 


X = 1 —2? 

7 = —3 + 6? 


D. 


x = —t 
7 = 3? 


Câu 30. Trong mặt phăng với hệ tọa độ ƠX7 , cho ba diêm 
A( 2;0), 5(0;3) và c(— 3; —1). Đường thẳng đi qua điểm 5 
và song song với AC có phương trình tham số là: 


c. 


X = 5? 

7 = 3 + ?' 

B. 

X = 5 

7 = 1 + 3? 

A. 

X = 7 

7 = 3 + 5? 

B.j 

X = ? 

7 = 3 — 5? 

D. 

X = 3 + 5? 

b=* ■ 

c. 

x = 7 + ? 

7 = 3 

D. 


Câu 31. Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , cho ba diêm 
+ (3;2), 5(4;0) và ợ(0;—2). Đường thẳng đi qua điểm A 
và song song với PQ có phương trình tham số là: 


A. 


Ịx = 3 + 4? 
[7 = 2 - 2 ?' 

Ịx = —1 + 2? 
[y = t 


B. 


Ịx = 3 — 2? 
[7 = 2 + ? ' 

X = —1 + 2? 

7 = —2 + ? 


Câu 32. Trong mặt phắng với hệ tọa độ ƠX7 , cho hình bình hành 
ABCD có đỉnh +(-2;lJ và phương trình đường thẳng chứa 

X = l + 4? , y 

cạnh CD là 1 . Viêt phương trình tham sô của 

7 = 3? 


đường thăng chứa cạnh AB . 


Ịx = —2 —4? 
[7 = 1 — 3 ? 

Ịx = —2 —3? 

[7 = 1 + 4 ? 


Câu 33. Viết phương trình tham số của đường thắng d đi qua 
điểm M(—3; 5 ) và song song với đường phân giác của góc 
phần tư thứ nhất. 


A. 


X = —3 + ? 
7 = 5 — ? 

X = 3 + ? 

7 = -5 + ? 


B. 


X = —3 + ? 
7 = 5 + ? 

X = 5 —? 

7 = -3 + ? 


Câu 34. Viết phương trình tham số của đường thắng d đi qua 
điểm M(4;—7) và song song với trục Ox . 


A. 


X = 1 + 4? 
7 = —7? 

X = — 7 + ? 
7 = 4 


B. 


X = 4 
7 = —7 + ? 

X = ? 

y = -T 


Câu 35. Trong mặt phắng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC 
có ^4(1:4), 5(3;2) và c(7;3). Viết phương trình tham số 
của đường trung tuyến CM của tam giác. 

Ịx = 3 — 5 ? 

[y = - 7 

jx = 2 
[7 = 3 -? 


Câu 36. Trong mặt phắng với hệ tọa độ ƠX7 , cho tam giác ABC 
có A( 2;4), 5(5;0) và c(2;l). Trung tuyến BM của tam 
giác đi qua điểm N có hoành độ bằng 20 thì tung độ bằng: 
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25 _ _ 27 

A. -12. B. c. -13. D. -A2. 

2 2 


Câu 37. Một đường thắng có bao nhiêu vectơ pháp tuyến? 
A. 1. B. 2. C.4. D.Vôsố. 


Câu 38. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của 

d : — 2jv + 2017 = 0 ? 

A.n[ = (0;—2). B. /£ = (l;-2). 

C.^ = (-2;0). D. «^ = (2;1). 


Câu 39. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của 
í/:-3* + y + 2017 = 0? 


A.«J = (—3;0). 

c. ^ = ( 6 ; 2 ). 


B. n 2 =(-3;-l). 
D. ^ = (6;-2). 


Câu 40. Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của 

J:Ị x =-' +2t ? 

ịy = 3-t 

A.n' l = (2; —1). B. ~n 2 =(-l\2). 

c. «7 = (1;—2) . D. «^ = (1;2). 


Câu 41. Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của 

d : 2* -3y + 2018 = 0? 


A.«J = (—3;—2). 

B. u 2 = ( 2; 3). 

c. ~u 2 = (—3;2). 

p 

II 

'to 

T 

co 

Câu 42. Đường trung trực của 

đoạn thẳng AB với ^4 = (—3;2), 

B — 3; 3) có một vectơ pháp tuyến là: 

A. = (6; 5). 

B. n 2 = (0;l). 

c. í = (-3;5). 

D. ĩ£ = (-l;0). 


Câu 43. Cho đường thăng A: X — 3y — 2 = 0 . Vectơ nào sau đây 
không phải là vectơ pháp tuyến của A ? 


A.ÍÍ, =(l;-3). 

ci HH- 


B. n 2 = (-2; 6). 
D. ^ = (3;1). 


Câu 44. Đường thẳng d đi qua điểm A (1; — 2) và có vectơ pháp 
tuyên n = (—2;4) có phương trình tông quát là: 

A. d : X + 2y + 4 = 0. B. d : X — 2y — 5 = 0. 

c.d : -2x + 4y = 0. D. d : X — 2y + 4 = 0. 

Câu 45. Đường thẳng d đi qua điểm M(0;—2) và có vectơ chỉ 
phương u = (3;0) có phương trình tổng quát là: 


A. d : X = 0 . 

c. d:y- 2 = 0. 


B. d \ y -\-2 — 0. 
D. d\ X — 2 = 0. 


Câu 46. Đường thẳng d đi qua điểm A(— 4; 5) và có vectơ pháp 
tuyên n = (3; 2) có phương trình tham sô là: 


c. 


* = —4 —2f 
y = 5 + 3t 

X = ỉ + 2t 
y = 3t 


D. 


X = — 2 1 

y = l + 3t 

x = 5 — 2t 
y = -A + 3t ' 


Câu 47. Phương trình nào sau đây là phương trình tông quát của 

Ị \x=3 — 5t 
đường thăng d : \ _ ? 

\y = \ + At 


A. Ax + 5y +17 = 0 . B. Ax - 5y + 17 = 0 . 

c. Ax 4“ 5y —17 = 0. D. Ax - 5y - 17 = 0 . 


Câu 48. Phương trình nào sau đây là phương trình tông quát của 

Ị íx = 15 
đường thăng d\\ , ? 

\y = 6 + lt 

A. X —15 = 0. B. x + 15=0. 

c. 6x-15y = 0. D. x — y — 9 — O. 


Câu 49. Phương trình nào sau đây là phương trình tham số của 
đường thẳng d: X — y + 3 = 0? 



\x = t 

\x = t 

A. • 

• B - 

\ 


{y = 3 + t 

Sì 

II 

co 

1 


\x = 3 

\x = 2 + t 

c. 

. D. 



[y = t 

[y = ỉ+t 


Câu 50. Phương trình nào sau đây là phương trình tham số của 
đường thẳng d: 3x — 2y + 6 — 01 
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D. 

k = f' +3 ' 
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Câu 51. Cho đường thẳng d : 3^ + 5^ + 2018 = 0 . Tìm mệnh đề 
sai trong các mệnh đề sau: 

A. d có vectơ pháp tuyến n = (3; 5). 

B. d có vectơ chi phương M = (5;—3). 


c. d có hệ số góc k = . 


D. d song song với đường thẳng A: 3x + 5y = 0 . 


Câu 52. Đường thẳng d đi qua điểm M(l;2) và song song với 
đường thăng A: 2 X + 3+ — 12 = 0 có phương trình tông quát 
là: 


A. 2x + 3y - 8 = 0. 
c. 4x + 6y + 1 = 0 . 


B. 2x + 3 y + 8 — 0 . 
D. 4x — 3y -8 = 0 . 


Câu 53. Phương trình tổng quát của đường thẳng d đi qua o và 
song song với đường thẳng A: 6x — 4x +1 = 0 là: 


A. 3x-2y = 0. 
c. 3* + 12y-l = 0. 


B. 4x + 6y = 0. 

D. 6x -4y-l = 0. 


Câu 54. Đường thẳng d đi qua điểm M (—1;2) và vuông góc với 
đường thẳng 

A: 2x + y — 3 — 0 có phương trình tông quát là: 


A. 2x + y = 0 . 
c. x + y-ỉ — 0. 


B. X -2y-3 = 0 . 
D. x-2y + 5 = 0 . 


Câu 55. Viết phương trình đường thẳng A đi qua điểm A( 4;—3) 

, _ _ _ Ị í* = 3-2r 

và song song với đường thăng d : \ . 

[y = 1 + 3t 

A. 3x + 2y + 6 = 0 . B. -2x + 3y +17 = 0 . 

c. 3x + 2y — 6 = 0. D. 3x -2y + 6 = 0 . 


Câu 56. Cho tam giác ABC có y4(2;0), -8(0;3), c(-3;l). 
Đường thẳng d đi qua B và song song với AC có phương 
trình tông quát là: 


A. 5x-y + 3 = ũ . 
c. * + 5y-15 = 0. 


B. 5x + y-3 = 0 . 
D. *-15y + 15 = 0 


Câu 57. Viết phương trình tông quát của đường thăng d đi qua 

x = t 
y = —21 


điểm M (— 1; 0) và vuông góc với đường thẳng A : I 


A. 2x + + + 2 — 0. 
c. X — 2y + 1 = 0 . 


B. 2x- y + 2 = 0 . 
D. x + 2y + l = 0. 


Câu 58. Đường thẳng d đi qua điểm M (—2;1) và vuông góc với 

, \x = \ — 3t , 

đường thăng A : 1 -CÓ phương trình tham sô là: 

[y = -2 + 5t 


A. 


X = —2 — 3t 
y = l + 5t 

x = \ — 3t 
y = 2 + 5t 


B. 


* = —2 + 5f 
y = l + 3t 

x=l + 51 
y — 2 + 3 1 


Câu 59. Viết phương trình tham số của đường thắng d đi qua 
điểm A(— 1;2) và song song với đường thẳng 


A : 3x - I3y + 1 = 0. 


* = — l + 13f 
y = 2 + 3t 

X = — 1 —13í 
y — 2 + 3t 


B. 


X = l + 13í 
y = — 2 + 3f 

X = 1 + 3t 
y = 2 — 13 1 


Câu 60. Viết phương trình tham số của đường thắng d qua điếm 
A (—1;2) và vuông góc với đường thẳng A:2x — y + 4 = 0. 


c. 


^ = — 1 + 2í 
y — 2 — t 

x = —l + 21 
y = 2 + t 


D. 


x = t 

y = 4 + 2t' 

x = l + 2t 
y = 2 — t 


Câu 61. Viết phương trình tổng quát của đường thẳng d đi qua 
điểm M (—2;—5) và song song với đường phân giác góc phần 
tư thứ nhất. 


A. x + y- 3 = 0. 


B. x-y — 3 = 0. 
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c. x + 7 + 3 = 0 


D. 2x — y — \ — 0 


Câu 62. Viết phương trình tổng quát của đường thẳng d đi qua 
điểm M(3; —1) và vuông góc với đường phân giác góc phần 
tư thứ hai. 


A. x + y- 4 = 0. 
c. x + y + 4 = 0. 


B. x-y — 4 = 0. 
D. x-y + 4 — 0 . 


Câu 63. Viết phương trình tham số của đường thẳng d đi qua 
điểm M(—4;0) và vuông góc với đường phân giác góc phần 
tư thứ hai. 


c. 


x = t 

„ íx=-4 + f 


B. 

7 =-4 + í ' 

[y = -t 

X = t 

\x = t 


D. 

7 = 4 + í ’ 

\y = 4-t 


Câu 64. Viết phương trình tổng quát của đường thẳng d đi qua 
điểm M{— 1;2) và song song với trục Ox . 


A. y + 2 = 0. 
c. x-l = 0. 


B. x + l = 0 . 

D. 7-2 = 0. 


Câu 65. Viết phương trình tham số của đường thắng d đi qua 
điểm M ( 6 ; —10) và vuông góc với trục Oy . 


x = 10 + í 

7 = 6 


c. d: 


x = 6 

7 = —10 —í 


B. d : 


D. d\ 


X = 2 + t 
7 = —10 ' 

x = 6 

7 = — 10 + í 


Câu 66. Phương trình tổng quát của đường thẳng đi qua hai điểm 
+ (3; —l) va 5(1;5) là: 


A. -X +37 + 6 = 0. 

c. 3x -7 + 6 = 0. 


B. 3x -7 + 10 = 0. 
D. 3x + 7-8 = 0. 


Câu 67. Phương trình đường thắng cắt hai trục tọa độ tại 
+ (-2;0) và 5(0;3) là: 


A. 2x - 37 + 4 = 0 . 

c. 3*- 27-6 = 0 . 


B. 3x-2y + 6 = 0. 
D. 2x-3y -4 = 0. 


Câu 68. Phương trình tông quát của đường thăng đi qua hai điêm 
+ (2; —1) va 5(2; 5 ) la: 


A. * + 7 -1 = 0. 

c. x + 2 = 0 . 


B. 2x-ly + 9 = 0. 

D. X —2 = 0 . 


Câu 69. Phương trình tông quát của đường thăng đi qua hai điêm 
+ (3;-7) va 5(1; — 7 ) là: 


A. 7-7 = 0 . 
c. * + 7 + 4 = 0. 


B. 7 + 7 = 0. 

D. X + 7 + 6 = 0. 


Câu 70. Cho tam giác ABC có + (l;l), 5(0;— 2), c(4;2). Lập 
phương trình đường trung tuyến của tam giác ABC kẻ từ A. 


A. X + 7 -2 = 0. 
c. X + 27-3 = 0. 


B. 2x + 7-3 = 0. 
D. x — y = 0. 


Câu 71. Đường trung trực của đoạn AB với +(1;—4) và 5(5;2) 
có phương trình là: 


A. 2x + 37 -3 = 0. 
c. 3*- 7 + 4 = 0 . 


B. 3x +27 + 1 — 0. 
D. * + 7 -1 = 0. 


Câu 72. Đường trung trực của đoạn AB với Aị 4; —1) và 
5(l;-4) có phương trình là: 


A. X + 7 = 1 . 

c. y-x = 0. 


B. X + 7 = 0. 
D. x — y = l. 


Câu 73. Đường trung trực của đoạn AB với +(1;—4) và 5(1;2) 
có phương trình là: 


A. 7 + 1 = 0. 

c. 7-1 = 0 . 


B. x +1 = 0. 
D. x -47 = 0. 


Câu 74. Đường trung trực của đoạn AB với +(1;—4) và 
5(3;—4) có phương trình là : 


A. 7 + 4 = 0. 

c. V — 2 = 0 . 


B. X + 7 -2 = 0. 
D. 7-4 = 0 . 


Câu 75. Trong mặt phăng với hệ tọa độ ƠX7 , cho tam giác ABC 
có +(2;-l), 5(4;5) và c(— 3; 2 ). Lập phương trình đường 
cao của tam giác ABC kẻ từ A. 


A. Ix +37 -11 = 0. 


B. —3x + 77 + 13— 0. 
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c. ?>x + ly + \ — 0. D. Ix T" 3y T" 13 — 0. 

Câu 76. Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC 
có A( 2; —1), -B(4;5) và c(— 3;2). Lập phương trình đường 
cao của tam giác ABC kẻ từ B. 

A. 3x-5y -13 = 0. B. 3x + 5y -20 = 0. 

c. 3x + 5y - 37 = 0. D. 5x - 3y - 5 = 0. 


Câu 77. Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC 
có A( 2; —l), .s(4;5) và c(— 3;2). Lập phương trình đường 
cao của tam giác ABC kẻ từ c. 

A. X + y-l = 0. B. X + 3y -3 = 0. 

c. 3x + y +11 = 0. D. 3x — y +11 = 0. 
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1. CÁC VÍ PU MINH HOA 

Ví dụ 1: Xét vị trí tương đối các cặp đường thăng sau 

a) A 1 : X + y — 2 = 0; A 2 : 2x + y — 3 = 0 


b) A : : -X - 2y + 5 = 0; A 2 : 2x + 4y - 10 = 0 

c) A 1 : 2x — 3y + 5 = 0; A 2 : X — 5 = 0 

d) A 1 : 2x + 3y + 4 = 0; A 2 : —4x — 6y — 0 

Ví dụ 2: Cho tam giác ABC có phương trình các đường thẳng ẢB. BC, CA là 
AB : 2x — y + 2 = 0 ; BC : 3x + 2y + 1 = 0 ; CA : 3x + y + 3 = 0. 

Xác định vị trí tương đối của đường cao kẻ từ đỉnh A và đường thẳng A : 3x — y — 2 — 0 

Ví dụ 3: Cho hai đường thẳng A 1 : (m — 3)x + 2y + m 2 — 1 = 0 và A, : —X + my + (m — l) 2 = 0. 

a) Xác định vị trí tương đối và xác định giao điểm (nếu có) của A 1 và A ọ trong các trường hợp 

m = 0 , m = 1 


b) Tìm m để hai đường thắng song song với nhau. 

Ví dụ 4: Cho tam giác ABC, tìm tọa độ các đỉnh của tam giác trong trường hợp sau 

a) Biết 2;2) và hai đường cao có phương trình d 1 : X + y — 2 — 0 ] d 2 : 9x — 3y + 4: — 0 . 

b) Biết .4(4; — 1), phương trình đường cao kẻ từ B là A : 2x — 3y — 0; phương trình trung tuyến đi 
qua đỉnh c là A' : 2x + 3y = 0. 

II. BẢI TÁP TƯ LUÂN TƯ LUYÈN 

Bài 14: Xét vị trí tương đối của các cặp đường thẳng sau: 

a) d 1 : X + y — 3 = 0; d 2 : 2x + 2y — 0 

b ) d l : —4x + 6y — 2 — 0; d 2 : 2x — 3y + 1 = 0 

c) d 1 : 3x + 2y — 1 = 0; d. 2 : X + 3y — 4 = 0 

Bài 15: Cho hai đường thẳng Aj: 3x — y — 3 = 0, A 2 : X + y + 2 = 0 và điểm M( 0; 2) 


a) Tìm tọa độ giao điểm của Aj và A 2 . 
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b) Viết phương trình đường thẳng A đi qua M và cắt A 1 và A 2 lần lượt tại A và B sao cho B là 
trung điểm của đoạn thắng AM 

Bài 16: Cho hai đường thẳng có phương trình: 

A 1 : (a — b)x + y = 1; A 2 : (a 2 — b 2 )x + ay = b với a 2 + b 2 ^ 0 

a) Tìm quan hệ giữa a và b để Aj và A 2 cắt nhau 

b) Tìm điều kiện giữa a và b để A L và A ọ cắt nhau tại điểm thuộc trục hoành. 

Bài 17: Cho 2 đường thẳng A 1 : kx — y + k = 0; A 2 : (1 — k 2 )x + 2 ky — 1 — k 2 = 0 . 

Chứng minh rằng: 

a) Đường thắng A l luôn đi qua 1 điểm cố định với mọi k . 

b) A : luôn cắt A 2 . Xác định toạ độ giao điểm của chúng. 

Bài 18: Cho hai đường thẳng Aj : mx — y + 1 — m — 0; A 2 : —X + my + 2 = 0 
Biện luận theo m vị trí tương đối của hai đường thắng. 

Bài 19: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho các điểm A (0:1), B (2; — 1) và các đường thẳng 
d 1 : (m — l)x + (ra — 2 )y + 2 — m — 0, d ọ : (2 — m)x + (m — 1 )y + 3 m — 5 = 0 

a) Chứng minh d ì và d, 2 luôn cắt nhau. 

b) Gọi p là giao điêm của d 1 và d 2 . Tìm m sao cho PA + PB lớn nhất. 

Bài 20: Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy cho hai đường thẳng 

A m : mx + y — m — 1 = 0, A m , : X — my — 3 — m = 0, (với m là tham số thực). Chứng minh rằng với 

mọi m £ R thì hai đường thắng đó luôn cắt nhau tại 1 điểm nằm trên một đường tròn cố định. 

Bài 21: Tam giác ABC biết AB : 5x — 2y + 6 = 0 và iơ : ịx + ly — 21 = 0 và H{ 0;0) là trực tâm 

của tam giác. Tìm tọa độ điểm A. B. 

Bài 22: Cho điểm A(y 2:11 và đường thẳng d : 3x — y + 3 = 0 . Tìm hình chiếu của A lên d . 

Bài 23: Cho tam giác ABC biết A (—4; 6), Bị -1:2 j và đường phân giác trong CK có phương trình là 
3x + 9y — 22 = 0. Tính toạ độ đỉnh c của tam giác. 


III. BÀI TẢP TRẮC N6HIÊM TƯ LUYÉN 


Câu 78. Xét vị trí tương đối của hai đường thắng 


A. Trùng nhau. 


B. Song song. 


d x : X — 2y +1 = 0 và d 2 : —3x + 6y -10 = 0. 


c. Vuông góc với nhau. 
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D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 79. Xét vị trí tương đối của hai đường thắng 

d x : 3x — 2y — 6 = 0 và d 2 : ốx - 2y - 8 = 0 . 
A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 80. Xét vị trí tương đối của hai đường thẳng dị : y — 
và d 2 : 3x + 4y — 10 = 0 . 

A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


A=1 


Câu 81. Xét vị trí tương đối của hai đường thắng 
\x = -\ + t \x-2-2t' 

\y = -2-2t [y = -S + 4t' 


A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 82. Xét vị trí tương đối của hai đường 
\x = -3 + 4t . . \x = 2-21' 


thăng 


d, : \ _ ' và d 7 . 

\y = 2 — 6t |v = -8 + 4? 


A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 83. Xác định vị trí tương đối của hai đường thắng 


A,: 


X = 3 +_t 

2 

,4 

- v =- 1+ r 


và A, : 


X = ■++ 9 1 ' 

2 

H + *' 


A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 84. Xác định vị trí tương đối của hai đường thắng 


Aj: Ix + 2y — 1 = 0 và A, : 


x = 4 + t 


[y = ì-5t 

A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 85. Xét vị trí tương đối của hai đường thắng 

x=4+2t 


d, : \ và d 2 : 3x + 2 y — 14 = 0 . 

1 'y = l-3t 2 


A. Trùng nhau. B. Song song, 

c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 86 . Xét vị trí tương đối của hai đường thắng 

x = 4 + 2t 


d, : j _ _ và í/, : 5x + 2y — 14 = 0 . 

1 y = l — 5t 2 


A. Trùng nhau. B. Song song, 
c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 87. Xét vị trí tương đối của hai đường thắng 

* = 2 + 3í x \x~2t 
và d 1 : \ 

y = -2t ly =-2 + 3?' 


A. Trùng nhau. B. Song song, 
c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 88. Cho hai đường thẳng d i : I 


X = 2 + t 
y = —3 + 2t 


và 


X = 5 — ?! 


b = -7 + 3*1 

Khăng định nào sau đây là đúng: 

A. dị song song .B. dị và d 2 cắt nhau tại M(l;-3). 
c. dị trùng với d 2 . D. dị và d 2 cắt nhau tại Mi 3; —1). 


Câu 89. Cho hai đường thẳng d ỉ : I 


x = \ — t 
y — 5 + 3t 


và 


d 2 : x - 2y +1 = 0. 
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Khăng định nào sau đây là đúng: 

A. d ỉ song song d 2 .B. d 2 song song với trục Ox . 

c. d 2 cắt trục Oy tại mỊo;-^-Ị. 

3] 

D. dị và d 2 cắt nhau tại M 2-;-^ . 


Câu 90. Cho bốn điểm A( 4;— 3), i?(5;l), c(2;3) và 
DÍ— 2;2). Xác định vị trí tirơng đối của hai đuờng thắng 
AB và CD. 

A. Trùng nhau. B. Song song, 
c. Vuông góc với nhau. 

D. Cắt nhau nhung không vuông góc nhau. 


Câu 91. Cho bốn điểm A( 1;2), i?(4;0), c(1; —3) và 
12(7;—7). Xác định vị trí tuơng đối của hai đuờng thắng 
AB và CD. 

A. Trùng nhau. B. Song song, 
c. Vuông góc với nhau. 

D. cắt nhau nhưng không vuông góc nhau. 


Câu 92. Các cặp đường thăng nào sau đây vuông góc với nhau? 
\x = t 


A. dị: \ và d 2 : 2x + y — 1 = 0. 

[y = -\-2t 


B. d, : X — 2 — 0 và c/, . , 

2 b = 0 

c. d l : 2x - y + 3 = 0 và d 2 :x — 2y + l = 0. 
D. d ỉ : 2x - y + 3 = 0 và d 2 : 4x - 2y +1 = 0. 


Câu 93. Đường thẳng nào sau đây song song với đường thẳng 
2x + 3y -1 — 0 ? 

A. 2* + 3y + l = 0. B. x-2y + 5 = 0. 

c. 2x - 3y + 3 = 0 . D. 4x - 6y - 2 = 0 . 


Câu 94. Đường thăng nào sau đây không có điêm chung với đường 
thẳng X — 3y + 4 = 0 ? 


A. 


x=l + t 
y = 2 + 3t 


x = l — t 
y = 2 + 3 1 


c. 


X = 1 — 3t 
y = 2 + t 


D. 


* = 1 —3r 
y = 2 — t 


Câu 95. Đường thăng nào sau đây vuông góc với đường thăng 
Ax — 3y + l — ữl 


A. 


X = 4t 
y = —3 — 3t 

X = —4í 

y = —3 — 3t 


B. 


X = 4t 
y = —3 + 3t 

X = 8t 

y = -3 + t 


Câu 96. Đường thắng nào sau đây có vô số điếm chung với 

Í x — t 

? 

y = - 1 


\x = 0 „ \x = —l + t 

A. B. 

b = -l + 2018f b = 0 


1 ^: = —1 + 2018 1 p 1^ = 1 

'1 y = -ỉ ' *b = -l + í’ 


Câu 97. Đường thẳng nào sau đây có đimg một điểm chung với 

Ị \x = —2 + 31 

đường thăng \ ? 

[y = 5-lt 


A. lx + 3y-l = ữ. B. lx + 3y + \ = ữ. 

c. 3x - ly + 2018 = 0. D. Ix + 3y + 2018 = 0. 


Câu 98. Với giá trị nào của m thì hai đường thăng 

d l : 3x +4y + 10 = 0 và d 2 : (2m — \)x + m 2 y + 10 = 0 trùng 
nhau? 

A. m + 2. B. w = ±l. c. m = 2 . D. m = —2. 


Câu 99. Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy, cho hai đường 
thắng có phương trình dị : mx +[m — l)y + 2m = 0 và 
d 2 : 2x + y — 1 = 0 . Nếu d Ị song song d 2 thì: 

A. m = 2. B. m = — 1. c. m = — 2. D. m = l. 


Câu 100. Tìm m để hai đường thẳng d ỉ : 2x — 3y + 4 — 0 và 

x = 2 — 3t , 

căt nhau. 

y = 1 — 4 mt 


A. m^--. B. 2. c. m^\. D. m = \. 
2 2 2 


Câu 101. Với giá trị nào của a thì hai đuờng thăng 
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ịx~ — ì + at 

d ỉ '.2x-4y + \ = ữ và d 2 \\ , vuông góc với 

ự = 3-(a + l)í 

nhau? 

A. a = —2. B. a = 2. c. a = — 1. D. a = l. 

Câu 102. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 


A. m = 2~. B. m = -~. c. m = — Ạ.D. m = — — . 
2 8 8 4 


Câu 109. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 


í X = 1 + 2í 

í/j : 4x — 3y + 3m = 0 và d 2 : \ " trùng nhau? 

[y = 4 + mt 


\x — — 2 + 2t 

„ và «2 
y = -3 í 


í* = 2 + mt 
' 1 = —6 + (l —2 m)t 


trùng nhau? 


A. m = — -4. B. m = -~. 
3 3 


4 4 

c. m = —^ .D. m = — . 
3 3 


A. m = ị. B. m = —2 . c. m = 2 . D . m ^ ±2. 
2 


Câu 103. Tìm tất cả các giá trị của m đế hai đuờng thắng 
\x = 2 + 2t 


1 1+ = 1 + mt 


và d 2 \4x — 3y + tn = 0 trùng nhau. 


A.m = —3. B. m = \. c. m = — . D. m€0. 

3 


Câu 104. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

dị : 2x + y + 4 — m = 0 và d 2 : [m + 3)x + y + 2m — 1 = 0 song 
song? 

A. m = 1. B. m = — ì. c. m = 2. D. m = 3. 

Câu 105. Tìm tất cả các giá trị của m đế hai đuờng thắng 
Aj: 2x — 3my +10 = 0 và A 2 : mx + 4y +1 = 0 cắt nhau. 
A. 1 < m < 10 .B. m = \. c. Không có m .D. Với mọi m 


Câu 110. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

dị: 3mx + 2y — 6 = 0 và d 2 : [ìn 1 + 2jX + 2 my — 3 = 0 song 
song? 

A. m — 1; m = — 1. B. m G 0 . c. m = 2 . D. m = —\. 


Câu 111. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

Ịx — 8 — (m + l)t 


d r . 


y — 10 + í 


và d 2 : mx + 2y —14 = 0 song song? 


A. 


m = 1 
m = —2 


. B. m = 1. 


c. m = —2 . D. m E 0. 


Câu 112. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

dị : (m — 3) X + 2y + m 2 —1 = 0 và 
d 2 : —X + my + m 2 — 2 m + 1 = 0 cắt nhau? 


A. m 1. 


B. 


[m ^ 2 


c. m ^ 2 . 


D. 


m ^ 1 
m^2 


Câu 106. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

Aj : mx + y —19 = 0 và A 2 :(m — l)^ + (m + l)> 1 —20 = 0 
vuông góc? 

A. Với mọi m . B. m = 2 . c. Không có m . D. m = ±1 . 

Câu 107. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

dị: 3 mx + 2y + 6 = 0 và d 2 : [m 2 + 2j * + 2my + 6 = 0 cắt 
nhau? 

A. m^—l. B. m ^ 1 .c. mẽKD. m^l và m^—l. 
Câu 108. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 
\ X = 2 — 3t 

dị : 2x — 3y — 10 = 0 và d 2 : \ vuông góc? 

[y = 1 — 4 mt 


Câu 113. Với giá trị nào của m thì hai đuờng thăng 

I X —- tyi + 2 1 í V m 1 —1~ /M/ - 

/ , X và A 2 trùng nhau? 

+ = l + ự« +ljr [jv = »í + í 

4 

A. Không có m .B. m = Ỷ . c. m = 1 . D. m = — 3 . 

Câu 114. Tìm tọa độ giao điêm của đuờng thăng 

A : 5x + 2y — 10 = 0 và trục hoành. 

A. (0;2). B. (0;5). c. (2;0). D. (—2;0). 

Câu 115. Tìm tọa độ giao điêm của đuờng thăng 

\x = 2t 

d:\ _ và trục tung. 

[+ = —5 + 15í 

A. (|;o). B. (0;-5). c. (0;5). D. (— 5;0). 
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Câu 116. Tìm tọa độ giao điêm của hai đường thăng 
7 jc — 3jv + 16 = 0 và X +10 = 0 . 

A. (—10;— 18) .B. (l0; 18). c. (-10;18).D. (10;—18). 


Câu 117. Tìm toạ độ giao điếm của hai đường thắng 


* = -3 + 4 1 , , í* = l + 4 1' 
và d 7 : \ _ 

y = 2 + 5t [y — l—5t 


A. (1;7). B. (—3;2). c. (2;-3). D. (5;1). 


Câu 118. Cho hai đường thẳng : 2* + 3+ —19 = 0 và 

d 2 '.\ . Tìm toạ độ giao điểm của hai đường 

Ị+ = 55 + 5f 

thăng đã cho. 

A. (2;5). B. (10;25). c. (—1;7). D. (5;2). 


Câu 119. Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , cho hai điêm 

\x = —t 


y = 2 — t 


v4(-2;0), s(l;4) và đường thẳng d : I 
độ giao điểm của đường thẳng AB và d . 

A. (2;0). B. (—2;0). c. (0;2). D. (0;-2). 


. Tìm tọa 


Câu 120. Xác định a để hai đường thẳng dị : ax + 3y - 4 = 0 

\x = —\ + t , Ẵ ì 

và í, : . . căt nhau tại một điêm năm trên trục 

2 \y = 3 + 3t 

hoành. 

A. <2 = 1. B. a = — 1. c. <2 = 2. D. a = — 2. 


Câu 121. Tìm tất cả các giá trị của tham số m đế hai đường thắng 

2 x í* = 2 + t' í. . 

dị : 4x + 3my - 222 = 0 và d 2 : \ căt nhau tại một 

|y = 6 + 2f 

điểm thuộc trục tung. 

A. 222 = 0 hoặc 222 = —6 . B. 222 = 0 hoặc m = 2 . 
c. 222 = 0 hoặc 222 = —2 . D. 222 = 0 hoặc »2 = 6 . 


Câu 122. Cho ba đường thẳng d Ị : 3* —2+ + 5 = 0, 
c / 2 : 2* + 4y - 7 = 0 , d 3 : 3x + 4 y -1 = 0 . Phương trinh 
đường thắng d đi qua giao điểm của d ỉ và d 2 , và song song với 
d 3 là: 

A. 24* + 32y-53 = 0. B. 24*+ 32y+ 53 = 0 . 
c. 24* - 32y + 53 = 0. D. 24* - 32y - 53 = 0 . 


Câu 123. Lập phương trình của đường thẳng A đi qua giao điểm 
của hai đường thẳng dị: X + 3y — 1 = 0 , d 2 : * — 3y — 5 = 0 


và vuông góc với đường thắng d 3 \2x — y +1 = Q . 
A. 3* + 6y - 5 = 0 . B. 6 * + 12jy - 5 = 0 . 

c. 6 * + 12 jy + 10 = 0. D. * + 2+ + 10 = 0. 


Câu 124. Trong mặt phăng với hệ tọa độ Oxy , cho ba đường thăng 
lần lượt có phương trình d Ị : 3* — 4 y +15 = 0, 
d 2 : 5* + 2y — 1 = 0 và d 3 : mx — (2m — \)y + 9m —13 = 0 . 
Tìm tất cả các giá trị của tham số m đế ba đường thắng đã 
cho cùng đi qua một điểm. 

A. »2 = —. B. 222 = —5. c. 222 = ——. D. m = 5. 

5 5 


Câu 125. Nếu ba đường thắng 

d 1 : 2* + y - 4 = 0, d 2 : 5* - 2 y + 3 = 0 và 
d 3 :mx + 3y-2 = 0 

đồng quy thì 222 nhận giá trị nào sau đây? 


12 12 

A. Ị=-. B. c. 12 . D. - 12 . 

5 5 


Câu 126. Với giá trị nào của 222 thi ba đường thăng 
d 1 : 3* - 4y + 15 = 0 , d 2 : 5* + 2y - 1 = 0 và 

d 3 : 222 * - 4y +15 = 0 đồng quy? 

A. m = — 5 . B. 222 = 5. c. »2 = 3. D. 222 = —3 . 


Câu 127. Với giá trị nào của 222 thì ba đường thăng 
d x : 2* + + -1 = 0 , </ 2 : * + 2y +1 = 0 và 

d 3 :mx- y — 1 = 0 đồng quy? 

A. 222 = —6 . B. 222 = 6 . c. 222 = —5 . D. 222 = 5 . 


Câu 128. Đường thẳng d : 51* — 3 O 32 + 11 = 0 đi qua điểm nào 
sau đây? 

A. M -l;-ị .B. V -l;ị . c. p l;ị .D. Q -l;-ị . 

3 3 4 4 


, „ _ , I* = l + 2í 

Câu 129. Điêm nào sau đây thuộc đường thăng d : \ ? 

y = 3-1 


A. M (2;-l) . B. A?(-7;0). c. p(3;5). D. Q( 3; 2). 


Câu 130. Đường thẳng 12* —7y + 5 = 0 không đi qua điểm 
nào sau đây? 


A. M (1; 1 ). B. AT(-1;-1).C. P|-^|-;0 ,D. Q l;y . 
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Câu 131. Điêm nào sau đây không thuộc đường thăng 
Ịx = —1 + 2 1 
[y = 3-5f ' 


A. M(— 1;3) .B. iV(l;-2). c. p(3;l). D. ộ(-3;8). 



1. CÁC ví PU MINH HOA 

Ví dụ 1: Cho đường thẳng A : 3x — Ay — 12 = 0 

a) Tìm tọa độ điểm A thuộc A và cách gốc tọa độ một khoảng bằng bốn 

b) Tìm điểm B thuộc A và cách đều hai điểm E (5; 0), F (3;—2) 

c) Tìm tọa độ hình chiếu của điểm Aí (1:2 j lên đường thẳng A 

Ví dụ 2: Cho hai đường thẳng A : X — 2y + 6 = 0vàA': 

a) Xác định tọa độ điểm đối xứng vói điểm A {— 1:0 ì qua đường thẳng A 

b) Viết phưong trình đường thẳng đối xứng vói A 1 qua A 

Ví dụ 3: Cho tam giác ABC vuông ở A. Biết Ả (— 1; 4), B I 1; — 4 ), đường thẳng BC đi qua điểm K Ị —; 2 
Tìm toạ độ đỉnh c. 


Ị X — —1 — t 
I y = t 
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Ví dụ 4: Cho hình bình hành ABCD . Biết I 


7.5 
2 ’ 2 


là trung điểm của cạnh CD, D 


3 ;§ 

2 


và đường phân 


giác góc BA c có phương trình la A : X — y + \ = 0. Xác định tọa độ đỉnh B. 


Ví dụ 5: Cho đường thẳng d : X — 2y — 2 = 0 và 2 điểm A (0; 1) và Bị 3; 4). Tìm tọa độ điểm M trên d 
sao cho MA + 2MB là nhỏ nhất. 


II. BẢI TẢP TƯ LUÂN TƯ LUYÈN 

Bài 24: Cho tam giác ABC có trọng tâm G ( —2; 0 J, phương trình các cạnh AB: 4x + y + 14 s* 0, AC: 

2x + 5y — 2 = 0 . Tìm toạ độ các đỉnh A, B, c. 

Bài 25: Cho hai đường thăng d 1 : X — y — 0 và d 2 : 2x + y — 1 = 0. Tìm toạ độ các dinh hình vuông 
ABCD biết rằng đỉnh A thuộc d 1 , đỉnh c thuộc d 2 và các đỉnh B, D thuộc trục hoành. 

Bài 26: Cho tam giác ABC có đỉnh /1 (2; 1), đường cao qua đỉnh B có phương trình X — 3y — 7 = 0 và 
đường trung tuyến qua đỉnh c có phương trình X + y + 1 = 0. Xác định toạ độ các đỉnh B và c của 
tam giác. 

Bài 27: Cho điểm A(2;2) và các đường thẳng: d ì : X + y — 2 = 0, d 2 \ X + y — 8 — 0. Tìm toạ độ các 
diêm B và c lần lượt thuộc d 1 và di sao cho tam giác ABC vuông cân tại A. 

Bài 28: Tam giác ABC biết A (2; — 1) và phương trình hai đường phân giác trong của góc B và góc c lần 
lượt là A : X — 2y + 1 = 0, A' : 2x — 3y + 6 = 0. Xác định tọa độ B, c. 


Bài 29: Cho diêm /1(2:1 ) . Trên trục Ox , lấy diêm B có hoành độ x n > 0, trên trục Oy , lấy diêm c có 
tung độ y c > 0 sao cho tam giác ABC vuông tại A. Tìm các diêm B, c sao cho diện tích tam giác 
ABC lớn nhất. 

Bài 30: Cho tam giác ABC cân tại B, với A (1; — 1), c (3; 5 ) . Điểm B nằm trên đường thẳng d : 2x — y — 0 
. Viết phương trình các đường thẳng AB, BC. 

Bài 31: Cho đường thẳng A : X — 2í/ + 3 = 0và hai điểm A ( 2; 5 ) và B ( — 4; 5 ) . Tìm tọa độ điểm M 
trên A sao cho 

a) 2 MA 2 + MB 2 đạt giá trị nhỏ nhất 

b) MA + MB đạt giá trị nhỏ nhất 

c) I MA — MB I đạt giá trị lớn nhất 
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Bài 32: Viết phương trình cạnh BC của tam giác ABC biết /1 (1:1] và phương trình các đường phân 
giác trong góc B, c lần lượt là 2x — y + 2 = 0 và X — 3y + 3 = 0 . 

Bài 33: Viết phương trình đường thăng A 1 đối xứng với đường thẳng A qua điểm I biết 

a) /(—3;1); A : 2rr + y - 3 = 0 b) /(-1;3); A : r ^7* 

[y = -l-2t 

Bài 34: Cho hình vuông tâm / ( 2; 3 ] và AB : X — 2 y — 1 = 0. Viết phương trình các cạnh còn lại và các 
đường chéo. 

Bài 35: Cho tam giác ABC vuông tại A biết phương trình cạnh BC là: \Ỉ3x — y — yỈ3 = 0; điểm A, B 
thuộc trục hoành. Xác định toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC biết bán kính đường tròn nội tiếp tam 
giác ABC bằng 2 

Bài 36: Cho tam giác ABC có C(— 2,0), đường phân giác trong góc A có phương trình là 
5x + y — 3 = 0 và thỏa mãn AB — 2 OM với M (2; 3 j. Tìm tọa độ điểm A, B 

Bài 37: Cho tam giác ABC cân tại A có đỉnh A(6; 6); đường thẳng đi qua trung điểm của các cạnh AB 
và AC có phương trình X + y — 4 = 0 . Tìm toạ độ các đỉnh B và c, biết điểm E ( —1:3 ] nằm trên 
đường cao đi qua đỉnh c của tam giác đã cho. 

Bài 38: Cho hình thoi ABCD có A(l, —2); B(—3,3) và giao điểm của hai đường chéo nằm trên đường 
thang d : X — y + 2 — 0. Tìm toạ độ c và D. 

Bài 39: Cho hình chữ nhật ABCD có phương trình đường thẳng AB : X — y +1 = 0 và phương trình 
đường thẳng BD : 2x + y — 1 = 0; đường thẳng A c đi qua M (— 1; 1). Tìm toạ độ các đỉnh của hình 
chữ nhật ABCD. 

3 

Bài 40: Cho tam giác ABC có diện tích s = tọa độ các đỉnh A(2; — 3j, 5(3;— 2) và trọng tâm G 

của tam giác nằm trên đường thăng có phương trình 3x — y — 8 = 0. Tìm tọa độ đỉnh c 

Bài 41: Cho diêm M (1; 1) và hai đường thẳng d, : 3x — y — 5 = 0, d 2 : X + y — 4 = 0. 

Viết phương trình tổng quát của đường thăng d đi qua M và cắt d v d 2 lần lượt tại A, B sao cho 
2 MA - 3MB = 0. 

Bài 42. Viết phương trình các cạnh của tam giác ABC nếu biết đỉnh c (—4; 1 j; phương trình các 

đường trung tuyến AA\ đường phân giác BB' của tam giác đó lần lượt là 

2x — y + 3 = 0, X + y — 6 = 0 
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Bài 43. Cho tam giác ABC có ẩ( 4; — l ) và phương trình hai đường trung tuyến 
BB 1 : 8x — y — 3 = 0, cc' : lAx — 13 y — 9 = 0. Tính tọa độ B, c 

Bài 44: Cho tam giác A BC] phương trình các đường thăng chứa đường cao và đường trung tuyến kẻ từ 
đỉnh A lần lượt là X — 2y — 13 = 0 và 13x — 6y — 9 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh B và c biết tâm đường 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC là /(—5; 1). 


Bài 45. Viết phương trình các cạnh của tam giác ABC nếu biết đỉnh /1 (5:3), trực tâm H ( 3; 2 ì và 


trung điểm cạnh BC là M — ;2 . 


Bài 46: Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết M (1; 4) , N (y — 1; 3) là trung điểm của BC, CA 
í 1 5 ì 

và H —; —— là trực tâm tam giác ABc. 

3 3 


GIẢNG DẠY: NGUYỄN lửo VƯƠNG 


- 0910798489 


Page I 24 



TÀI LIỆU TOÁN 10 


NĂM HỌC 201« 


"S, DẠNG 1: Viết phương trình tổng quát của đường thẳng. 

1. Phương pháp giải: 

• Đe viết phương trình tổng quát của đường thắng A ta cần xác định 
-Điểm A(x ữ \y ữ ) e A 

- Một vectơ pháp tuyến n (o; b ) của A 

Khi đó phương trình tổng quát của A là a (X — x fí j + I) ( y — y 0 j = 0 
Chú ỷ: 

o Đường thẳng A có phương trình tổng quát là ax + by + c — 0, a 2 + b 2 íí 0 nhận n ( a: I) ] làm vectơ 


pháp tuyến. 


o Neu hai đường thắng song song với nhau thì VTPT đường thắng này cũng là VTPT của đường thắng kia. 
o Phương trình đường thẳng A qua điểm M (x u :y {í ì có dạng 

A : a (X — x 0 1 + b ( y — y 0 j = 0 với a 2 + b 2 ^0 
hoặc ta chia làm hai trường hợp 
+ X = x 0 : nếu đường thẳng song song với trục Oy 
+ y — y 0 — k ( X — x {] ] : nếu đường thẳng cắt trục Oy 

o Phương trình đường thẳng đi qua A (a; 0), B (0; b ) với ab ^ 0 có dạng — + = 1 


Ví dụ 1: Cho tam giác ABc biết A (2; 0), B (0; 4), (7(1; 3). Viết phương trình tổng quát của 

a) Đường cao AH 

b) Đường trung trực của đoạn thẳng BC . 

c) Đường thăng AB . 

d) Đường thẳng qua c và song song với đường thẳng AB . 

Lòi giải 

a) Vì AH _L BC nên BC là vectơ pháp tuyến của AH 

Ta có BC (1; — 1) suy ra đường cao AH đi qua A và nhận BC là vectơ pháp tuyến có phương trình tổng quát 
là l.ịx — 2 ) — l.ịy — 0 ) = 0 hay X — y — 2 = 0 . 

b) Đường trung trực của đoạn thắng B c đi qua trung điểm BC và nhận vectơ B c làm vectơ pháp tuyến. 


Gọi / là trung điểm BC khi đó Xj = — y ỉ = ^' B — 
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Suy ra phương trình tổng quát của đường trung trực BC là 1. 


1 

X — — 
2 


1 . 


= 0 hay X — y + 3 = 0 


c) Phương trình tổng quát của đường thẳng AB có dạng — + — = 1 hay 2.X + y — 4 = 0. 

2 4 


d) Cách 1: Đường thẳng AB có VTPT là n ( 2; 1) do đó vì đường thẳng cần tìm song song với đường thẳng AB 

nên nhận n(2;l) làm VTPT do đó có phương trình tổng quát là 2.ịx — 1) + 1. (í/ — 3) = 0 hay 
2x + y — 5 = 0. 

Cách 2: Đường thẳng A song song với đường thẳng AB có dạng 2.X + y + c — 0. 

Điểm c thuộc A suy ra2.1 + 3 + c = 0=^c = —5. 

Vậy đường thắng cần tìm có phương trình tống quát là 2x + y — 5 = 0 . 

Vỉ dụ 2: Cho đường thẳng (ỉ : X — 2y + 3 = 0 và điểm M (— 1; 2 J. Viết phương trình tổng quát của đường 
thẳng A biết: 

a) A đi qua điếm M và có hệ số góc k = 3 

b) A đi qua M và vuông góc với đường thẳng d 

c) A đối xứng với đường thẳng d qua M 

Lời giải: 

a) Đường thẳng A có hệ số góc k = 3 có phương trình dạng y — 3x + m. Mặt khác 

M G A 4 2 = 3.Ị-lỊ + m => m = 5 

Suy ra phương trình tổng quát đường thẳng A là y — 3x + 5 hay 3x — y + 5 — 0 . 


13 , , 1 

b) Ta có X — 2y + 3 = 0 <=> y = ^x + ^ do đó hệ số góc của đường thẳng d \à k ớ = ^ 


Vì A _!_ d nên hệ số góc của A là k A thì k d .k A = — 1 k A = —2 

Do đó A : y = — 2x + m, M eA=>2 = — 2.( — l) + m => m = —2 

Suy ra phương trình tổng quát đường thẳng A là y — — 2x — 2 hay 2x + y + 2 = 0 . 

c) Cách 1: Ta có —1 — 2.2 + 3 VÉ 0 do đó M Ệ d vì vậy đường thẳng A đối xứng với đường thẳng d qua M 

sẽ song song với đường thẳng d suy ra đường thẳng A có VTPT là n (1; — 2). 

Ta có AỈy 1;2) G d, gọi A 1 đối xứng với A qua M khi đó A' £ A 

Ta có M là trung diêm của AA'. 
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y M 


X A + + ' 

2 

Va + y A ' 


X A’ = 2 x m~ x a = 2 - ( 1 ) 1 = -3 

Va ' = 2 Vm ~y A = 2.2 — 2 = 2 


=>+ - 3;2 


Vậy phương trình tổng quát đường thẳng A là 1. (X + 3) — 2 Ị y — 2 ) = 0 hay X — 2y + 7 = 0 . 

Cách 2: Gọi A (x 0 ; y 0 1 là điểm bất kỳ thuộc đường thẳng d, Ẩ 1 (x; t/) là điểm đối xứng với Ả qua M . 


Khi đó M là trung điếm của /1 /1 1 suy ra 


x n + X 


Vm = 


y a + y 




4 = x 0+ x 


2 = 


2/0+2/ 




x 0 = —2 — X 

2/n =4 — 2/ 


Ta có Ẩ G d x 0 — 2y 0 + 3 = 0 suy ra(—2 — x) — 2.(4 — y) + 3 = 0<^-x — 2y + 7 = 0 
Vậy phương trình tổng quát của A đối xứng với đường thẳng d qua M là X — ‘2ịj + 7 = 0. 


Ví dụ 3: Biết hai cạ nh của một hình bình hành có phương trình X — y = 0 và X + 8y — 8 = 0 , tọa độ một đinh 
của hình bình hà nh là (— 2; 2 j. Viết phương trình các cạ nh còn lại của hình bình hành. 

Lời giải 

Đặt tên hình bình hành là ABCD với A (—2:2), do tọa độ điểm A không là nghiệm của hai phương trình đường 
thẳng trên nên ta giả sử BC : X — y — 0 , CD : X + 3y — 8 = 0 

Vì AB Ị ỊCD nên cạnh AB nhận n CD (1;3) làm VTPT do đó có phương trình là l.(x + 2) + 3.(t/ — 2 ) = 0 
hay X + 3y — 4 = 0 


Tương tự cạnh AD nhận n BC (l;~l) làm VTPT do đó có phương trình là 1. (x + 2 J — l.(y — 2 j = 0 hay 
X — y + 4 = 0 

Ví dụ 4: Cho điểm AẬ 1:4 j. Viết phương trình đường thẳng qua M lần lượt cắt hai tia Ox , tia Oy tại A và B 
sao cho tam giác OAB có diện tích nhỏ nhất. 

Lời giải: 


Giả sử A (a; 0), B (0; b ) với a > 0, b > 0. Khi đó đường thẳng đi qua A, B có dạng — + y- = 1. Do 

v ; v ; a b 

M £ AB nên — + y = 1 
a b 


Mặt khác S n ,„ = -OA.OB = -ab . 

0AB 2 2 
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Áp dụng BĐT Côsi ta có 1 = 


14. „ [ĩ 

- + 7 > 2.-7 => ab > 16 => S 0AB 
(I b V ab 


> 8 


, 1 4 14 

Suy ra S OAB nhỏ nhât khi — = — và —I—— = 1 do đó a = 2; b = 
a b a b 


Vậy phương trình đường thẳng cần tìm là 7 + 7 = 1 hay Ax + y — 8 = 0 

2 8 

3. Bài tập luyện tập. 

Bài 1 : Cho điểm A Ị 1; — 3 ) . Viết phương trình tổng quát của đường thẳng A đi qua A và 

a) Vuông góc với trục tung 

b) song song với đường thẳng d, : x + 2y + 3 = 0 

lời GIẢI 


a) A _L Oy =>■ A nhận j Ị 0:1) làm VTPT do đó phương trình tổng quát của đường thẳng A là 
0 .( 2 ; — 1 ) + l.(y + 3) = 0 hay y + 3 = 0 . 

b) A / /d =>- A nhận n (1; 2 ] làm VTPT do đó phương trình tổng quát của đường thẳng A là 
l.(x — 1 ) + 2 .( 7 / + 3) = 0 hay X + 2y + 5 = 0. 


Bài 2: Cho tam giác ABC biết y4(2;l), BỈy — l;ũ), (7(0;3). 

a) Viết phương trình tổng quát của đường cao AH 

b) Viết phương trình tổng quát đường trung trực của đoạn thẳng AB . 

c) Viết phương trình tổng quát đường thẳng BC. 

d) Viết phương trình tổng quát đường thẳng qua A và song song với đường thẳng BC. 

Lòi giải 

a) Ta có đường cao AH đi qua A và nhận BC ( 1; 3 j là VTPT nên có phương trình tổng quát là 
1.(X — 2 ) +3.(í/ — 1 ) = 0 hay X + 3y — 5 = 0 . 


b) Gọi / là trung diêm AB khi đó Xj 


X B + X C _ 1 _ y B + Vc _ 1 Ả 1 . 1 

2 2' Vl 2 2 {2 ’ 2 


Đường trung trực đoạn thẳng AB đi qua I và nhân AB (— 3; — 1) làm VTPT nên có phương trình tổng quát là 


-3. 


1 

-1. 

1 

x - 

y — 

2 


2 


= 0 hay 3x + y + 2 = 0 
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c) Phương trình tổng quát của đường thẳng BC có dạng —- + — = 1 hay 3x — y + 3 = 0 . 


d) Đường thẳng BC có VTPT là n (3; — 1) do đó vì đường thẳng cần tìm song song với đường thẳng AB nên 

nhận n (3; — 1) làm VTPT do đó có phương trình tổng quát là 3.(tc — 2J — l-(x/ — l) = 0 hay 
3x — y — 5 = 0 . 

Bài 3: Viết phương trình tống quátcủa đường thắng Á trong mỗi trường họp sau: 

a) Á đi qua điểm M (2; 5) và song song với đường thẳng d : ẩx — 7y + 3 — 0 

b) A đi qua p (2; — 5 ] và có hệ số góc k = 11. 

Lòi giải 

a) Vì A / /d, nên VTPT của d cũng là VTPT của A nên đường thẳng A nhận n ( 4: — 7 j làm VTPT và 
u (7; 4 ) làm VTCP do đó phương trình tổng quát là 4 ( 2 ; — 2 ) — 7(y — 5 ) = 0 hay ịx — ly — 21 — 0; 

b) Đường thắng A có hệ số góc k = 11 nên có dạng y — llx + m . Mặt khác p £ A nên 
—5 = 11.2 + m -+> m = —27 

Vậy phương trình tổng quát của A là lhr — y — 27 = 0 

Bài 4: Cho Mị 8;6). Viết phương trình đường thẳng qua M cắt chiều dương hai trục toạ độ tại A, B sao cho 
OA + OB đạt giá trị nhỏ nhất. 

Lòi giải 


Gọi Ẩ(a;0), B(0;b)[a 1 b > 0 ). Vậy đường thẳng cần tìm có dạng 


- A . 8 , 6 , , 6 a 

MeA^- + ; = Uí = —— - 
a b a — ị 



Vì 


Ta có: OA + OB = a + b = a -\——— = a — 8 H—+ 14 > 8yỈ3 + 14 

a — 8 a — 8 

Dấu bằng xảy ra a = 8 + 4 V 3 , 6 = 6 + 4 V 3 

Suy ra A : ——— 7 = + —— ^~r= — 1 
8 + 4V3 6 + 4V3 

"ỈS. DẠNG 2: Viết phuơng trình tham số và chính tắc của đường thẳng. 

Ví dụ 1: Cho điểm A ( 1 : — 3 j và B (— 2; 3). Viết phương trình tham số của đường thẳng A trong mỗi trường họp 

sau: 
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a) A đi qua A và nhận vectơ n (1; 2 ì làm vectơ pháp tuyến 

b) A đi qua gốc tọa độ và song song với đường thẳng AB 

c) A là đường trung trực của đoạn thăng AB 
Lời giải: 

a) Vì A nhận vectơ n (1;2) làm vecto pháp tuyến nên VTCP của A là uị— 2; 1). 


X — 1 — 2t 


, , O/ - JL 

Vậy phương trình tham sô của đường thăng A là A : \ 

[y = -3 + í 

b)Tacó ABị — 3;6) mà A song song với đường thẳng AB nên nhận uiy — 1 ; 2 ) làmVTCP 



Vậy phương trình tham số của đường thắng A là A : 


c) Vì A là đường trung trực của đoạn thẳng AB nên nhận AB (-3; 6) làm VTPT và đi qua trung điểm I của 
đoạn thăng AB. 

Ta có /í -^-;0 1 và A nhận w(-l;2) làm VTCP nên phương trì nh tham số của đường thẳng A là 



[y = 2 1 

Ví dụ 2: Viết phương trình tổng quát, tham số, chính tắc (nếu có) của đường thẳng A trong mỗi trường hợp sau: 

a) A đi qua điểm A (3; 0) và B (1; 3) 

/ \ , A r r , \x — 1 — 3t 

b) A đi qua N 3; 4 và vuông góc với đường thăng d ' : \ . 

' ' 7/ = ầ -I- 


Lời giải: 


a) Đường thẳng A đi qua hai điểm A và B nên nhận AB = (—2; 3) làm vectơ chỉ phương do đó 



3(x — 3 ) = —2 y hay 3x + 2y — 9 = 0 
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b) A _L d 1 nên VTCP của d 1 cũng là VTPT của A nên đường thẳng A nhận u Ị—3; 5) làm VTPT và 
V (—5; —3 j làm VTCP do đó đó phương trình tổng quát là —3 ( X — 3 j + 5 (y — 4 j = 0 hay 


X — 3 — 5t 
y = 4 - 3í 



; phưcmg trình chính tắc là 


3x — 5y + 11 = 0; phưcmg trình tham số là 


Ví dụ 3: Cho tam giác ABC có Aị — 2;l), B (2; 3 ) và c[l\ — 5 ). 

a) Viết phương trình đường thẳng chứa cạnh BC của tam giác. 

b) Viết phương trình đường thẳng chứa đường trung tuyến AM. 

c) Viết phương trình đường thắng đi qua hai điếm D, G với D là chân đường phân giác trong góc A và G là trọng 
tâm của A ABC. 

Lòi giải: 

' ——, , , ị X = 2 — t 

a) Ta có BC y — 1; —8 j suy ra đường thăng chứa cạ nh BC có phương trình là j 


[31 , , ->[ 7 

b) M là trung điếm của BC nên M ^; — 1 do đó đường thắng chứa đường trung tuyến AM nhận AM 7 -;—2 

.2 ) 12 , 



c) Gọi D(x D ;y D ) là chân đường phân giác hạ từ A của tam giác ABC 


-* A -> 

Ta có BD = DC 
AC 


MàAB = 


yj{- 2-2) 2 +(3-l) 2 = 2 V 5 và 


AC = yỊịĩ+ĩf + (-5-l) 2 = 3 V 5 


suy ra 



3 

ị(-s-y D ) 



8 


—; — —) G — — là trọng tâm 
5 5 1 3 3 1 


của tam giác ABC 
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Ta có DG 


19 '_2_' 
15 5 15, 


suy ra đường thẳng DG nhận u (19; 2 j làm VTCP nên có phương trình là 


X = \ + 19í 
3 

v= -\ +n 


Ví dụ 4: Cho tam giác ABc biết AB : X + y — 1 — 0, AC : X — y + 3 — 0 và trọng tâm G (1;2). Viết 
phương trình đường thẳng chứa cạnh BC. 

Lòi giải: 

Ta có tọa độ điếm A là nghiệm của hệ 

Gọi Myx;yj là trung điểm của BC 

-* -- -- -. \2 = 2.(x — i) 

Vì G là trọng tâm nên A G = 2.GM , A G (2; 0), GM (X — 1; y — 2) suy ra I Q 2 I 2) ^ M 2) 


X + y — 1 = 0 
X — y + 3 = 0 




X — — 1 

y = 2 


Aị-l-,2) 


B{x B \y B ) e AB ^ X B + y B - 1 = 0 ^ y B = 1 - X B ảo đó B[x b ;1-x b ) 
Cyx c \y c ) e AC ^ x c — y c + 3 = 0 y c = x c + 3 do đó c(x c ',x c + 3) 


Mà M là trung điêm của B c nên ta có 


B J_ c c . r _ 

X M — 2 \ X B + = 4 =2 

.. = ^5 +2/ g - X B = 0 i> = 2 

Um 0 


Vậy B( 2; —l), (7 (2; 5 ) =>■ 5(7(0; 6) suy ra phương trình đường thẳng BC là 


X — 2 
= —1 + 6í ’ 


3. Bài tập luyện tập. 


Bài 5. Cho điểm A (2; —2 j và B (0; I ). Viết phương trình tham số của đường thẳng Á trong mỗi trường họp sau: 

a) A đi qua A và nhận vectơ u ( 1 ; 2 ) làm vectơ chỉ phương 

b) A đi qua A và nhận vectơ n (4; 2) làm vectơ pháp tuyến 

c) A đi qua c (l;l 1 và song song với đường thẳng AB 

d) A là đường trung trực của đoạn thẳng AB 
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Lòi giải: 


a) Phương trình tham số của đường thắng A là A : 


X = 2 + t 


y = -2 + 2t 

b) Vì A nhậnvectơ rỉ (4; 2 ) làm vectơ pháp tuyến nên VTCP của A là —1;2). 


Vậy phương trình tham số của đường thắng A là A : 


X — 2 — t 
y = -2 + 2t 


c) Ta có AB[ — 2;3) mà A song song với đường thẳng AB nên nhận u[— 2; 3] làmVTCP 

'x = 1-21 


Vậy phương trình tham số của đường thẳng A là A : 


y = 1 + 3t 


d) Vì A là đường trung trực của đoạn thẳng AB nên nhận AB (—2; 3) làm VTPT và đi qua trung điểm / của 
đoạn thăng AB . 


Ta có I 


4 


và A nhận u (3; 2) làm VTCP nên phương trình tham số của đường thẳng A là 


X = 1 + 3í 
A : 1 . 

\y = 7- + 2t 
1 2 

Bài 6: Viết phương trình tổng quát, tham số, chính tắc (nếu có) của đường thẳng Á trong mỗi trường họp sau: 

a) Á đi qua điểm A (3; 0) và B (— 1; 0) 

b) A đi qua M (1; 2) và vuông góc với đường thẳng d : X — 3y — 1 = 0. 

X = 1 + 3t 


c) A đi qua gốc tọa độ và song song với đường thẳng A 1 


Lòi giải 


y = 2t 


a) Đường thẳng A đi qua hai điểm A và B nên nhận AB = ị —4; 0 j làm vectơ chỉ phương do đó 

[ X = 3 — 4 1 ^ , 

phương trình tham sô là ( ; phương trình chính tăckhông có ; phương trình tông quát là y = 0 

y = 0 
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b) A _!_ d nên VTPT của d, cũng là VTCP của A nên đường thẳng A nh ận làm VTCP nên phương 

, í X = 1 + 1 , X — 1 y — 2 , 

trình tham sô là \ ; phương trình chính tăc là —-— = -——; phương trình tông quát là 

yy — 2 — 3t 1 -3 

3x + y — 5 = 0 

c) A / /A' nênVTCPcủa A' cũng là VTCP của A nên đường thẳng A nhận u (3;2 j làm VTCP nên phương 


, X = 3í , X ỊI , 

trình tham sô là ị ; phương trình chính tăc là — = —; phương trinh tông quát là 2x — y — 0 

ị y — 2t 3 2 

Bài 7: Cho tam giác ABC có Aị 2; —l), Bị— 2;— 3) và c iy — 1;5) . 

a) Viết phương trình đường thắng chứa cạnh của tam giác. 

b) Viết phương trình đường thẳng chứa đường trung tuyến AM . 

c) Viết phương trình đường thắng đi qua trung điếm AB và trọng tâm của tam giác ABC 

LỜi giải: 


= -2 - 4 1 
21 


, "7V/ \ , \x — —2 

a) Ta có AB —4; —2 suy ra đường thăng chứa cạnh BC có phương trình là \ 

v 7 [ y = -3 

—7 X , ị X = —2 +1 

BCy 1; 8 j suy ra đường thăng chứa cạnh BC có phương trình là j 3 -ị- st 

CA (3;— 6 ) suy ra đường thẳng chứa cạnh BC có phương trì nh là \ 

v ' [y = 


X — 2 + 31 
- 1 - 6 1 


b) M là trung điếm của BC nên M 

làm VTCP nên có phương trình là 


3 , , -> 

— —: 1 do đó đường thắng chứa đường trung tuyến AM nh ận AM 


7 


1.0 

2 


X = 2 -2-t 
2 

y — — 1 + 2t 


c) Trung điểm của AB là / (ũ;— 2), trong tâm của tam giác ABC là G 


11 

3 3 


Khi đó ta có IG 


17 

3 ’ 3 


do đó IG : 


X — —t 

y = -2 + 7t 


Bài 8. Cho tam giác ABC biết A (1; 4), B (3; — 1) và c ( 6; — 2 ) . 
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a) Viết phương trình đường thẳng chứa các cạnh AB. 

b) Viết phương trình đường cao AH. 

c) Viết phương trình đường trung tuyến của tam giác đó AM. 

d) Viết phương trình đường trung trực cạnh BC. 

e) Viết phương trình đường thẳng đi qua trọng tâm của tam giác và song song với trục hoành. 

f) Viết phương trình đường thẳng đi qua trung điểm BC và vuông góc với trục tung. 

g) Viết phương trình đường thắng đi qua A và tạo với hai trục tọa độ một tam giác cân đinh là gốc tọa độ. 

h) Đường thắng qua c và chia tam giác thả nh hai phần , phần chứa điếm A có diện tích gấp đối phần chứa điếm B 

Lòi giải: 

a) AB : ĩ>x + 2y - 13 = 0. 

b) AH : 3x — y + 1 = 0 


c) Gọi M là trung diêm của BC nên M 



ĂM = (7;-ll) => 


AM : llx + 7y-39 = 0. 


d) 3x - y - 12 = 0. 

e) Trọng tâm của tam giác G = 


10 1 
3 ’ 3 


suy ra đường thẳng cần tìm ỉà y = —. 


f) Đường thẳng đi qua M và vuông góc với trục tung có dạng là: y = — ^. 

g) x + y-5 = 0. 


h) Lấy K £ AB sao cho AK = 2 BK —> K = 


'7,2' 
3 3 


. Khi đó 


CK = ( — 11; 8) CK : 8x + 11 y - 26 = 0. 

Bài 9. Viết phương trình đường thẳng qua M (3; 2) và cắt tia Ox tại A, tia Oy tại B sao cho : 

a) OA + OB = 12 

b) Diện tích tam giác OAB bằng 12 


Lòi giải 
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Gọi A í a; 0), B (0; b ), a > 0, b > 0. phương trình A cần tìm có dạng — + y = I. Mặt khác 

v v ' a b 

OA = a,OB = b 

a) A 1 : X + 3y — 9 = 0; A 2 : 2x + y — 8 = 0 

b) A : 2x + 3y - 12 = 0 

Bài 10. Cho hình chữ nhật ABCD có phương trình của AB : 2.X — y + 5 = 0, đường thẳng AD qua gốc tọa độ 
o , và tâm hình chừ nhật là I ( 4:5 ]. Viết phương trình các cạnh còn lại của hình chừ nhật. 

Lòi giải: 

rì(-2;l),ơ(l0;9); CD : 2x - y -11 = 0, BC : X - 2y - 28 = 0 

Bài 11. Cho hình bình hành hai cạnh có phương trình 3x — y — 2 — 0 \ầ X + y — 2 = 0. 

Viết phương trình hai cạnh còn lại biết tâm hình bình hành là / ( 3:1 1 . 

Lòi giải: 

Gọi AB : 3a: — 2/ — 2 = 0, AD : X + y — 2 = 0 . Khi đó ^4(1; 1) => c(5;l), 

CD : 3x — y — 14 = 0, AD : X + y — 6 = 0 

Bài 12. Cho tam giác ABC có trung điểm của AB là I (1; 3 J, trung điểm AC là J (—3; 1). Điểm A thuộc Oy và 
đường BC qua gốc tọa độ o . Tìm tọa độ điểm A , phương trình BC và đường cao vẽ từ B . 

Lòi giải: 

ẨÍ0;a 1 i?(2;6 — a), c í—6;2 — a ). BC đi qua gốc tọa độ nên OB và oc cùng phương suy ra 

2^2 — a) = Ịô — aj(—6) a = 5 

Bài 13. Cho tam giác ABC biết 2;l), 7v(5; 3 ), p(3;— 4 ) lần lựợt là trung điểm của ba cạnh. Viết phương 
trình các cạnh của tam giác ABC. 

Lòi giải: 

ĐS: 7x - 2y - 12 = 0, 5x + y - 28 - 0, 2x - 3y - 18 = 0. 

Đáp án trắc nghiệm: 

Câu 1. Trục Ox: y — 0 có VTCP 1 (l;0) nên một đường thăng song song với Ox cũng có VTCP là ĩ (l;0). Chọn A. 

Câu 2. Trục Oy: X = 0 có VTCP 7(0;l) nên một đường thăng song song với Oy cũng có VTCP là 7(0;l). Chọn B. 

Câu 3. Đường thẳng đi qua hai điểm Aị— 3;2) và B( 1;4) cóVTCPlà AB = ị 4; 2 ) hoặc i7 (2; 1 ). Chọn B. 
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Câu 4. OM = ( a;b )--s- đường thẳng OM có VTCP: ũ = OM = [cr,b). Chọn B. 

Câu 5. AB = (—a;b) -■» đường thẳng /tổ có VTCP: 

AB = (—a\b') hoặc ũ = —AB = ịa;—b). ChọnA. 

Câu 6. Đường phân giác góc phần tư (I): x — y — 0-> VTPT: /1(l; —l) 


-> VTCP: ú (l;l). ChọnA. 

Câu 7. Đường thẳng song song với Ox: y + m = 0 (m ^ 0)-» VTPT: /1(0;l). Chọn A. 

Câu 8. Đường thẳng song song với Oỵ. x + m = 0 ( m Ỷ 0) -> VTPT: /1(l;0). Chọn D. 

Câu 9. ÃB = (2;-2) -» đường thẳng AB có VTCP /1(l;-l) -■> VTPT n(l;l). ChọnC. 

Câu 10. OA = (i a;b )-■» đường thẳng AB có VTCP ũ = AB = (i a;b ) 

-> VTPT n(b;-a). Chọn c. 


Câu 11. AB = (—a;b )-■> đường thẳng AB có VTCP ũ = ị—a;b) -■> VTPT Ĩĩ=(b\a). Chọn c. 

Câu 12. Góc phần tư (II): x + y = 0 -> VTPT /1 = (l;l). ChọnA. 

Câu 13. Đường thẳng d có VTCP: í7(2;-l)-■> VTPT /7(1; 2) hoặc 3/1 = (3; 6). ChọnD. 


Câu 14. Đường thẳng d có VTPT: /1(4;—2)-> VTCP i7 (2; 4) hoặc =(l;2). ChọnC. 


\ũ d = (3; -4) „ ^ , . 

Câu 15. \ ‘ '- >n.=ũ.=( 3;—4). Chọn D. 

A_L d K ’ 


Câu 16. '' ’ ) ->/1 A = n d = (— 2;—5) hay chọn — /? A = (2;5). Chọn c. 


Câu 17. - >U A = ũ d =(3;-4)-/« A = (4;3). Chọn A. 

A (ì 


Câu 18. ( 2; - Z« A =ù d =(-2;-5)-//1 A = (5;-2). ChọnA. 

Allc/ 


Câu 19. Chọn D. 


\M (l; —2) Ễ d [x = l + 3t , . 

Câu 20. I ' v ' -► PTTS d : \ ' _ [t G R). Chọn B. 

\u d =(3;5) ừ = -2 + 5t V ; 


ÍO(0;0)e</ _ , \x = t , . 

Câu21. r v - * PTTS d : \ (í € K). Chọn c. 

\ũ d = -u = {\--2) b = -2l V ; 
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\M (0;—2) e d \x = 3t 

Câu 22. I _ v ^ " -*• PTTS d : \ (í € R). Chọn D. 

[ĩ7 rf =í7 = (3;0) b = -2 

\x = 2 _ 

Câu 23. d'.ị 1 6 - >VTCP ũ = (0;6) = 6(0; l) hay chọn M=(0;l). Chọn D. 

í 1 í 1 ì 1 

Câu24. A: r ~ ~2 -♦ VTCP ũ = -ị;3 = ị(-l;6) hay chọn «(-l;6). Chọn A. 

|y = -3 + 3í [ 2)2 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


I 

I 

I 


ả( 2;-1)€ AB ị x = 2 

Ũ AB = AB = (0; 6) [y = -l + 6t 


(/ễR). Chọn A. 


A(-l;3)eAB 
Ú A b = ab = { 4;-2) = 


-2(-2;l) 


AB: 


ịx = — 1 — 2t, , 

\ _ (t € KÌ. Chọn D. 

ừ = 3 + í v ; 


*Gb = AB = (1; 1) b = l + ' 


(íễR) 


>ỡ(0;0)<E.46- 


► . 46 : 


Câu 28. Ta có: 


\A(3--l)eAB |jc = 3 + í 

|^ s =Ig = (-2;0) = -2(l;0) * 'ừ = -7 


lỵ = f 

—»M(0;—7) € .4.5-».46: ^.ChọnA. 

Câu 29. Kiêm tra đường thăng nào không chứa ơ(0;0)-» loại A. Chọn A. 

Neu cần thì có thế kiếm tra đường thắng nào không chứa điếm M (1;—3). 

Câu 30. Gọi d là đường thẳng qua B và song song với A('. Ta có 

B(0;3)&d |x = 5í . , 

, -»í/:] teR -■» ChọnA. 

u d =AC = (- 5;-l) = -l.(5;l) b = 3 + r 

Câu 31. Gọi d là đường thẳng qua A và song song với PQ. 

\A(3\2)&d |x = 3 + 2t 

Ta có: \ _, s , _ —> d : \ 

{u ế = PQ = (-A--2) = -2(2-\) [y = 2 + t 

ĩ = ~ - 2 -> M (-1; 0) € d -» d : I* = ~ 1 + 2 \t € R). Chọn c. 

_ _ \A(-2-\)&AB, Ũ cd = (4-3) Ịx = -2-4 í, . 

Câu 32. ị ^ v ,- >AB-.\ . _ íễR. ChọnB. 

[AB II CD -> Ũ AB =-u CD =(-4;-3) [y = \-3t v ’ 


NĂM IIỌC 2018 


(í e K). Chọn D. 
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Câu 33. Góc phần tư (I) : x — y = 0- >VTCP: ũ (l;l): 


\x — —3-| -t, V 

>d:\ _ . ÍGR . 

\y = 5+t v ; 


NĂM IIỌC 201» 


Câu 34. ũ 0x = (l;0)- + «,=(!; o)- A+ J — + ;4(0;-7) €</-></: j* ? 7 _ 


Chọn D. 


• M (2; 3) -► MC = (5; o) = 5 (l; o) -► CM : Ị* ^ + Í (íễR). 


Chọn c. 


, í 5) —* í, 5) K x = 5 + 6t 

2;4 ->MB= 3;-4 =ị 6;-5 ->MỔ: ' . 

I 2j [ 2j 2 V ’ u = -5í 


Ta có: iV(20; ) € BM - 


5 

20 = 5 + 6t í_ 2 

„ ^ z -> Chọn B. 

y N = -5t _25 

w ~ 2 


Câu 37. Chọn D. 

Câu 38. d:x-2y + 20ll = 0 - >n d = (l;-2). Chọn B. 

Câu 39. d : —3x + 7 + 2017 = 0-■>« íí =(—3;l) hay chọn — 2n d = (6;—2). Chọn D. 


x=—l + 21 
y = 3-t 


= (2; -1)-» n d = (1; 2). Chọn D. 


Câu 41. d\2x — 3j + 2018 = 0- >n d =(2;—3) - >Uj=(3;2) hay chọn — n d = (—3;—2). 

Chọn A. 


Câu 42. Gọi d là trung trực đoạn AB, ta có: 

\d _L AB 


>H d =ẢB = (0;l). Chọn B. 


ĩỉ l (l;-3) = n d 

Câu 43. A : X — 3y — 2 = 0- *n d = (l;—3)-■> «2 (—2; 6) = —2 n d . Chọn D. 

% (ĩH = r' 


Câu 44. |^ 1; -->í/:-2(x-l) + 4(j; + 2) = 0 

k =(-2;4) 


t/: — 2x + 4y + 10 = 0 úí: X — 2y — 5 = 0. Chọn B. 


I-\/(0: 2)c í/ 

Câu 45. I ' v ^ ^- >d:y + 2 = 0. ChọnB. 

l«7 rf = (3;0) = 3(1;0) — = 
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Câu 46. 


\A{-*,5)zd _ + d:ị x = ~ 4 ~ : 

\n ổ =(y,2)^Ũ d =(-2-í) + : u = 5 + 3í 


,x = —4 —2í. . 

d\\ (t e R). Chọn A. 


_ , : = 3 — 5t U(3;l)e<f 

Câu 47. Ta có: d : \ _ _ —> I - 

b = 1 + 4' k=(-5;4)-«,=(4;5) 


t/: 4x + 5y —17 = 0. Chọn c. 
\x= 15 Í.4(l5;6) e d 


Câu 48. d : 


3 , = 6 + 7l _> |i# rf = (0;7) = 7(0;1) —► =(l;0) 


- = 0=>y = 3 Ll(0;3) e d 

Câu 49. í/:x —y + 3 = 0—>-Ị_ , , ->r v '" - 

= (!;-!) K = (1;1) 


Chọn A. 


Câu 50. d : 3x — 2y + 6 = 0 


X = 0 => y = 3 

»„ = (3;-2) 


> í/: 4 (x — 3) + 5 (y — l) = 0 


>d : X —15 = 0. Chọn A. 


, X = / , 

>d:\ ' (te} 

b = 3 + í v 


M(0;3)ễí/ \x = t 

L 3)- ^:ị 3 (íỄl). Chọn B. 

=(2;3) = 2 1;H [ >, = 3+ 2 


Câu 51. d :3x + 5y + 2018 = 0 


= (3;5) 

= (5;-3)- 


5 


« = (3;5) = « rf 
M = (5;—3) = í 

k = — d= k :l 

3 


Câu 52 


d :3x + 5y + 2018 = 0 —> d IIA: 3x + 5y = 0-> D đúng. 

M (l;2) e d \M (l;2) e d 


Chọn c. 


d II A: 2x + 3y —12 = 0 jí/: 2x + 3y + c = 0(c Ỷ — 12) 

2. l + 3.2 + c = 0<í=>c = —8. Vậy d : 2x + 3y —8 = 0. Chọn A. 


0(0;0) e d íỡ(0;0) e d 

. .s ->6.0 —4.0 + c = 0 <í=> c = 0. 

í/11 A : 6x — 4x +1 = 0 ịd \6x — 4x + c = 0 (c ^ l) 


Câu 53. 

d :6x— 4 y = 0 d : 3x — 2y = 0. Chọn A. 


\M(-l;2)ed ÍM(—1;2) € d 

Câu54. ] ' _ _- >\ [ y ’ _-> —1 — 2.2+ c = 0^c = 5. 

lí/_LA:2x + y — 3 = 0 \d'.x — 2y + c = ồ 


Vậy d : X — 2y + 5 = 0. Chọn D. 


Vậy 
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M(4;—3) e d 

ra ,,„ Ta M(4;-3)erf 

Câu 55. Ta có: \u d = (-2;3) 

A || í/ [m a =(-2;3)^« a = (3;2) 

—> A: 3(x—4) + 2(y + 3) = 0 <*=> A : 3.X+2y —6 = 0. Chon c. 


5(0;3)ễí/ 

Câu 56. ■ ũ AC = Ãc = (-5; l) -> Ị 
^ II L 


5(0;3)Gí/ 
«</ = (!; 5) 


■ d : l(jt — 0) + 5(y — 3) = 0 <*=> d : x + 5>> —15 = 0. Chon c 


M -1;0 Gí/ , , . _ , 

z ÍM (—1;0) £ d , . . . 

Câu 57. í7 a = (l; —2) -> r v -► í/: 1 (jc +1) — 2 (>> — o) = 0 <í=> d : x-2y + l = 0. 

Ĩ±À l""=<^ 2 ) 


Chọn c. 

M (—2;l) ẽ í/ 

Câu58. m a =(-3;5) -> ^ -4 d : I* = ~ 2 ^~ 5í (í e R). Chọn B. 

“ AA ; K =(-3;5)->í7 rf =(5;3) b = l + 3/ 1 ; 


_ ~ ”, U(-l;2)eí/ , íx = —l + 13í, , 

Câu59. « A =(3;-13)-,r V “ = (ì x.^ d: V = ?1J (íeK).ChọuA. 

f/ || A [ n d = (3; —13) —> z7 rf =(13;3) [y = 2 + 3t 


^4(-1;2) Ễ d 

Câu 60. « a =(2;-1) -► 1;2Gd -> d : \ x = ~ l + 2 \t e R). Chọn A. 

iiA K =(2;-l) b = 2-< 


M (—2;—5) e d 

M- 2;-5 =0 . . 

Câu61. j(I):x-j> = 0 (A)-> v ' -» -2-(-5) + c = 0 <í=> c = -3. 

í/: X — y + c = 0 (cj= 0) 
í/ II A 1 v T ’ 


Vậy d :x — y — 3 — 0. Chọn B. 


ÍM(3; —l) e d 

Câu 62. ](n) :x + y = 0 (A) 


M (3;—1) 

í/ :x —y + c = 0 


3 — (— l) + c = 0<í=>c = — 4 —> d :x — y — 4 = 0. Chon B. 


M(—4;0) e d 

• (n):x + y = 0 (A)->n A =(l;l) 
Câu 63. i_LA-»« (i =(l;l) 

->í/:j x \ [t ẽi). Chon c. 
b = 4 + / v ; 


>^4(0;4) e d 
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Câu 64. 


Câu 65. 


M(—1;2) Ễ d 
d II Ox : y = 0 


>d : y = 2. Chọn D. 


ÍM(6; —10) Ễ d 
|í/ _L Oy: X = 0 — *• ũ á = (l; o) 
\x = 2 + t 


>d: 


X = 6 + t l= _ 4 

y = - 10 ^^^ 


>^4(2; —10) G d 


y = - 10' 


Chon B. 


Câu 66. 


Câu 67. 


Câu 68. 


Câu 69. 


A(3;-l)eAB 

4B =Ã3 = (-2;6)^n ẨB =(3;l) 

AB:3(x-3) + l(y + l)=0oAB:3x + y-8 = 0. Chon D. 


A(-2;0)eOx 

B(0;3)eỢy 


>AB:^- + ^-=lo3x-2y + 6 = 0. Chọn B. 
-2 3 


A(2;-1)gAB 

i =ÃB = (0;6 )^» m =( 1;0) 
A(3;-7)eAB 

,=ÃB = (-4;0)^n ẨB =(0;l) 


> AB :x — 2 = 0. Chọn D. 


> AB :y + 7 = 0. Chọn B. 


Câu 70. Gọi M là trung điếm của BC. Ta cần viết phương trình đường thắng AM. 
Ta có : 

|c(4;2) 2) M (2;0) Ũam =ÃM = ^- l )-* n AM=^)-AM-.x + y-2: 


Câu 71. Gọi 1 là trung điếm của AB và d là trung trực đoạn AB. Ta có 

►d :2x + 3y — 3 = 0. Chọn A. 
Câu 72. Gọi I là trung điếm của Atì và d là trung trực đoạn AB. Ta có 


L4(l;-4),fi(5;2)->/(3;-l)etí? 

\d ±AB^ĨỈ d =ÃỔ = (4;6) = 2(2;3) 


L(4;-l),fi(l;-4)-/Ị|;-|Ị eí / 

[(/ _L AB —>n d = ~ÃB = (-3;—3) = —3 (l; l) 


>d:x + y = 0. Chọn B. 


Câu 73. Gọi I là tmng điếm của AB và d là trung trực đoạn AB. Ta có 

>d :y + 1 = 0. Chọn A. 
Câu 74. Gọi / là trung điếm của AB và d là trung trực đoạn AB. Ta có 

>d :x — 2 = 0. Chọn c. 


L4(l;-4),5(l;2)->/(l;-l)eí/ 

\d _L AB -► n d = ĂB = (0;6) = 6(0;l) 


U(l;-4),5(3;-4) —> 7(2;—4) € d 
\d _L AB -> n d = ÃB = (2;0) = 2 (l; o) 


0. Chọn A. 
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Câu 75. Gọi h A là đường cao kẻ từ Ả của tam giác ABC. Ta có 


\A(2--\)ch A 


[h A _L BC —> n hi =BC = (-7;-3) = -(7;3) 

Câu 76. Gọi h B là đường cao kẻ từ B của tam giác ABC. Ta có 


h A : Ix + 3 y — 11 = 0. Chọn A. 


\B{4-5)eh B 


ịh B _L AC —> n ha =AC = (-5;3) = — (5;—3) 

Câu 77. Gọi h c là đường cao kẻ từ c của tam giác ABC. Ta có 


h B : 5x — 3 y — 5 = 0. Chọn D. 


Ịc(—3;2) e h c 

K -L AB^y n hc 


= A3 = ( 2; 6) = 2(1; 3) 


h c : X + 3ỵ — 3 = 0. 


Chọn B. 


ìs. DẠNG 3: Xét vị trí tưong đối của hai đường thẳng. 

1. Phương pháp giải: 

Đế xét vị trí tương đối của hai đường thẳng d 1 : a r x + b t y + = 0; d 2 : a.,x + b,,y + c, 2 = 0. 


Ta xét hệ 


í a t x + + q = 0 

I a 2 x + b 2 y + c 2 = 0 


(I) 


+ Hệ (I) vô nghiệm suy ra d Ấ / /d, 2 . 

+ Hệ (I) vô số nghiệm suy ra d 1 = d 2 

+ Hệ (I) có nghiệm duy nhất suy ra di và d 2 cắt nhau và nghiệm của hệ là tọa độ giao điếm. 
Chú ý: Với trường hợp a 2 .b 2 .c 2 0 khi đó 

, ữ k , , 

+ Nêu — ^ ~r~ thi hai đường thăng căt nhau. 

a 2 b 2 

r a, b. c, . , 

+ Nêu ~ — ~r ^ ~ thì hai đường thăng song song nhau. 

0 < 2 b 2 c.ị 

, a, b c, , 

+ Nêu — = -t- = — thì hai đường thăng trùng nhau. 

a 2 b 2 c. 2 

2. Các ví dụ: 

Vỉ dụ 1: Xét vị trí tương đối các cặp đường thẳng sau 

a) : X + y — 2 — 0; A 2 : 2x + y — 3 = 0 

b) : — X — 2y + 5 = 0; A 2 : 2x + Ay — 10 = 0 
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c) A 1 : 2x — 3y + 5 = 0; A 2 : X — 5 = 0 

d) A x : 2x + 3y + 4 = 0; A 2 : —Ax — 6y — 0 

Lời giải: 

a) Ta có — ^ - suy ra A, cắt A 0 

2 1 1 2 

b) Ta có — = —- = —suy ra A. trùng A., 

2 4-10 12 

c) Ta có — ^ suy ra A, cắt A., 

2-3 

d) Ta có -Ạ = -Ạ 5Ế — suy ra A. / /A, 

2 34 17/2 

Vỉ dụ 2: Cho tam giác ABC có phương trình các đường thẳng AB, BC, CA là 
AB : 2x — y + 2 = 0 ; BC : 3x + 2y + 1 = 0 ; CA : 3x + y + 3 = 0. 

Xác định vị trí tưcmg đối của đường cao kẻ từ đỉnh A và đường thẳng A : 3x — y — 2 — 0 
Lời giải 



2x — y + 2 = 0 
3x + y + 3 = 0 


X — — 1 

y = 0 


=>A(-1 ;0) 


Tọa độ điểm A là nghiệm của hệ 


Ta xác định được hai điểm thuộc đường thẳng BC là M (— 1; 1 ì, N (1;—2 j 

Đường cao kẻ từ đỉnh A vuông góc với BC nên nhận vectơ MN (2; —3) làm vectơ pháp tuyến nên có phương 
trình là 2 (£ + 1) — 3y = 0 hay 2x — 3y + 2 = 0 

3—1 

Ta có — ^ —- suy ra hai đường thắng cắt nhau. 

Ví dụ 3: Cho hai đường thẳng Aj : (m — 3)x + 2y + m 2 — 1 = 0 và A 2 : —X + my + (m — l) 2 = 0. 

a) Xác định vị trí tương đối và xác định giao điểm (nếu có) của A 1 và A 2 trong các trường hợp m = 0, m = 1 

b) Tìm m đế hai đường thẳng song song với nhau. 

Lời giải: 

[ — 3x + 2y — 1 = 0 \x — 1 , , ' , V 

a) Với rn = 0 xét hệ \ _ „ « \ „ suy ra A. căt A 0 tại diêm có tọa độ (1; 2 ) 

1 -a; +1 = 0 \ y — 2 1 2 ■ ■ > 
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Với m = 1 xét hệ 


-2x + 2y — 0 
—X + y — 0 



b) Với m = 0 hoặc m = 1 theo câu a hai đường thẳng cắt nhau nên không thỏa mãn 
Với m ^ 0 và ro 1 hai đường thăng song song khi và chỉ khi 


m — 3 2 m 2 — 1 

-= — ^- 


<ÍA m — 2 


— 1 rn 



Vậy với m = 2 thì hai đường thăng song song với nhau. 

Ví dụ 4: Cho tam giác ABC , tìm tọa độ các đinh của tam giác trong trường hợp sau 

a) Biết A[2\2 ) và hai đường cao có phương trình d 1 : X + y — 2 = 0 ; d 2 : 9x — 3y + 4 = 0 . 

b) Biết A{ 4; — 1), phương trình đường cao kẻ từ B là A : 2x — 3y — 0; phương trình trung tuyến đi qua đỉnh c 
là A 1 : 2x + 3y — 0. 

Lời giải 

a) Tọa độ điểm A không là nghiệm của phương trình d, v (1, suy ra A Ệ d v A Ệ d 2 nên ta có thể giả sử 

B G dị, c G d 2 

Ta có AB đi qua A và vuông góc với d 2 nên nhận u (3; 9) làm VTPT nên có phương trình là 

3 ( 2 : — 2) + 9(í/ — 2 j = 0 hay 3x + 9y — 24 = 0; AC đi qua A và vuông góc với d 1 nên nhận V (— 1; 1) làm 
VTPT nên có phương trình là — — 2 ) + 1 .( 2 / — 2 ) = 0 hay X — y = 0 

B là giao điếm của d l và AB suy ra tọa độ của B là nghiệm của hệ 



2 



9x — 3y + 4 = 0 
X — y = 0 


Tương tự tọa độ c là nghiệm của hệ 



b) Ta có AC đi qua A{ 4; — 1) và vuông góc với A nên nhận 3;2) làm VTPT nên có phương trình là 
3 ( 2 ; — 4) + 2( 7 / + 1) — 0 hay 32 ; + 2y — 10 = 0 
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Suy ra toạ độ c là nghiệm của hệ 


3x + 2y — 10 = 0 
2x + 3y — 0 



X — 6 

y = -4 


=>c( 6;-4) 


Giả sử B Ị X B ; y B I suy ra trung điểm / 


X B ±Ạ . ỵjLZ± 


của AB thuộc đường thẳng A 1 do đó 


2 ’ 2 



2 


-1 


0 hay 2x b + 3y B + 5 = 0 (1) 


Mặt khác B £ A suy ra 2x B — 3 y B = 0 (2) 


Từ (1) và (2) suy ra B 

4 b y 



Vậy 44;-1), 5 vàơ(6;-4). 


3. Bài tập luyện tập: 

Bài 14: Xét vị trí tưcmg đối của các cặp đường thẳng sau: 

a) d 1 : X + y — 3 = 0; d 2 : 2x + 2y — 0 

b ) : —4x + 6y — 2 = 0; d 2 : 2x — 3y + 1 = 0 

c) ^ : 3x + 2y — 1 = 0; d 2 : X + 3y — 4 — 0 

Lòi giải: 

a) d 1 / /d 2 b) d 1 = d 2 c) d 1 cắt d 2 

Bài 15: Cho hai đường thẳng A : : 3x — y — 3 — 0, A 2 : X + y + 2 = 0 và điểm M( 0;2) 

a) Tìm tọa độ giao điểm của A : và A 2 . 

b) Viết phương trình đường thắng A đi qua M và cắt A : và A 2 lần lượt tại A và B sao cho B là trung điếm của 
đoạn thăng AM 

Lòi giải 
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a) N 


19 
4 5 4 


b) A e +> 3x Ả - y A - 3 = 0 =+ y A = 3x A - 3, 


B 6 A =4» íCg + y B + 2 = 0 =>- y B — —2x B — 2. B là trung điểm AM suy ra 


2x b = X A 
—4x n —4 = 2 + ?>x. — 3 


-+> 


X A = -- 

4 ^ A : 29x - 3u + 6 = 0 
3 y 

a+ = 


Hui 16: Cho hai đuờng thăng có phưorig trình: 

A 1 : (a — b)x + y = 1; A 2 : (a 2 — b 2 )x + ay — b với a 2 + ò 2 ^ 0 

a) Tìm quan hệ giữa a và b để A 1 và A 2 cắt nhau 

b) Tìm điều kiện giữa a và b đe A 1 và A 2 cắt nhau tại điểm thuộc trục hoành. 


Lòi giải 


a) Nếu a = b =>• Aj — A 2 , Nếu a ^ b =+ Aj và A 2 cắt nhau<+> 
a b là điều kiên cần tìm. 


a 2 - ò 2 1 , _ n _ , _ 

-- — ^ — <+>6^0. Vậy b 5* 

a — b a 


b) Cho y = 0=^(a — b^jx = 

Bài 17: Cho 2 đường thẳng A 2 


1 và ( a 2 — b 2 )x 
: kx — y + k — 


, . 1 b 

= b suy ra-- = —-— <+• a 

a-b a 2 — b 2 

0; A 2 : (1 — k 2 )x + 2% — 1 — k 2 


= 0 

= 0. 


Chứng minh răng: 

a) Đuờng thẳng A 1 luôn đi qua 1 điếm cố định với mọi k . 

b) A 2 luôn cắt A 2 . Xác định toạ độ giao điểm của chúng. 


Lòi giải 

a) A 1 luôn đi qua 1 điểm cố định là M (1; 01 


b) N 


' k 2 - 1 2 k 3 

k 2 + 1 5 k 2 + 1 , 


Bài 18: Cho hai đường thẳng Aj : mx — y + 1 — m = 0; A 2 : — X + my + 2 = 0 
Biện luận theo m vị trí tương đối của hai đường thắng. 

Lòi giải 

THI: Nếu m = 0 =+ A 1 cắt A 2 


0 và 
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TH2:Nếu m ^ 0: 

thi: — 5É —— « m ^ ±1 4 Aj cắt A.-, 

— 1 m 

. _ m —1 1 — m \ m — ^ , . . , . 

th2: — = —- ^ ^ 4=^ ra = 1 thì A, / /A, 

-1 ra 2 Ịm * -1 1 2 

, „ ra —1 1 — ra . . 

th3: — = —- = ———- 44- ra = — 1 thì A, = A ọ 
-1 ra 2 12 


Bài 19: Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho các điểm A í 0; 1), BỈy 2; — 1 ] và các đường thẳng 
d t : (rri — í)x + (ra — 2 )y + 2 — m = 0, d 2 : (2 — m)x + (ra — 1 )y + 3 m — 5 = 0 

a) Chứng minh d 1 và d 2 luôn cắt nhau. 

b) Gọi p là giao điếm của d 1 và d 9 . Tìm m sao cho PA + PB lớn nhất. 

Lòi giải 

Ị PA + PB ) < 2 ( PA 2 + PB 2 j = 2AB 2 = 16 . Do đó max ( PA + PB ) = 4 khi p là trung điểm của cung 
AB. Khi đó p(2;l)hay p(ũ; — l ) suy ra m = 1 hoặc m = 2. 

Bài 20: Trong mặt phang với hệ tọa độ Oxy cho hai đường thắng 

A m : rnx + y — rri — 1 = 0, A m , : X — my — 3 — m — 0, (với m là tham số thực). Chứng minh rằng với mọi 

m £ R thì hai đường thắng đó luôn cắt nhau tại 1 điếm nằm trên một đường tròn cố định. 

Lòi giải 

Đe ý rằng hai đường thắng này vuông góc với nhau nên cắt nhau tại điếm M. Rõ ràng đường thẳng thứ nhất đi 
qua điểm cố định A (1; 1) và đường thẳng thứ hai đi qua điểm cố định B (3; — 1), nên tập họp điểm M là đường 
tròn đường kính AB. 


Bài 21: Tam giác ABC biết AB : 5x — 2y + 6 = 0 và AC : 4:X + ly — 21 = 0 và ÌJ(0;0) là trực tâm của 
tam giác. Tìm tọa độ điêm A, B. 


Lòi giải 

Toạ độ của A là nghiệm của hệ pt: 


5x — 2y + 6 = 0 ịx — 0 
4x + 7y - 21 = 0 ^ \ y = 3 


Vì BÍa',b) thuộc AB nên 5a — 2ò + 6 = 0=^6 = ——— hay B 


Ẩ(0;3, 


5o + 6 
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Mặt khác, H là trực tâm nên HB _L AC suy ra HB là VTPT của AC do đó HB cùng phương với n AC ( 4;7) 

ũ 5a "hô _ , „ / , _ \ 

•vh — = ——;— = 0 <^> a = -4 => B -4;-7 
4 14 v ' 

Bài 22: Cho điểm 2;1) và đường thẳng d \ 3x — y + 3 — 0 . Tìm hình chiếu của A lên d . 

Lòi giải 

Gọi A là đường thẳng đi qua A và vuông góc với d . Ta có hệ số góc của đường thẳng d là k d = 3 do đó hệ số 
góc của đường thẳng A là k A = — ^ do đó đường thẳng A có dạng y = — — X + m. 

1 7 

AeA=^2 = ——A + m=^m = — 

3 3 

17, 

Vậy A : y = — 2 ^ + 2 hay X + 3y — 7 — 0 . 


, A , [ 3x — y + 3 = 0 

Tọa độ giao diêm của A và d là nghiệm của hệ \ 

X + 3y — 7 = 0 


1 



Suy ra hình chiếu của A lên d là A 1 


1 12 
5’ 5 / 


Bài 23 : Cho tam giác ABC biết A ( -4: G ì, /j ( —1:2 j và đường phân giác trong CK có phương trình là 
3x + 9y — 22 = 0. Tính toạ độ đỉnh c của tam giác. 

Lòi giải 

Qua A kẻ đường thẳng vuông góc với CK cắt CK và CB lần lượt tại Ai, A 2 . 

Đường thẳng A 1 A 2 (hay AA 2 ) có phương trình là 3x — y + 18 = 0 
Toạ độ điếm Ai là nghiệm của hệ 


1 3x + 9y — 22 = 0 

14 , 

A 

16 „ì 

1 3x - 2 / + 18 = 0 

;4 

3 

- — ;2 

3 


Cạnh BC (hay BA 2 ) có phương trình là y — 2 = 0 


, 7 [ 3x + 9y — 22 = 0 4 

Toạ độ diêm c là nghiệm của hệ ị „ , => c 2 

Ị y-2 = 0 (3 j 


Đáp án trắc nghiệm 
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Câu 78. 


\dị : x — 2y + l = 0 
I d 2 : — 3x + 6y — 10 = 0 


1 - 2,1 

—- = —+ ——- >d, II d 2 . ChọnB. 

-3 6 -10 


u :3x-2y-6 = 0->n l =(3;-2) \ị± — 

Câu 79. ị , —m6 — 2 - >d ì ,d 2 căt nhau nhưng không vuông góc. Chọn D. 

[d 2 :6x-2>>-8 = 0->» 2 =(6;-2) 


Câu 80. 


1 ' 3 4 1 [ 3 ’ 4 1 —> /7j • «2 = 0 —► í/j -L í/ 2 . Chọn c. 

d 2 : 3x + 4 v —10 = 0 —> « 2 = (3; 4 ) 


Câu 81. 


í/, : 
Ể? 2 : 

Câu 82. 

dị : 

d 2 : 

Câu 83. 

A,: 


x = —1 + ; 
y = —2 — 2t 
x=2 — 2t' 
_y = -8 + 4; 


1 = (i;-2) 

' —»7?(2;—8) € d 2 , ũ 2 = (—2; 4 ) 


A, : 


x = —3 + 4; 

J = 2 — 6; 

X = 1 — 2;' 

7 = 4 + 3;' 


x = 3 + + ; 

2 

, , 4 

7 = -1 + 2 ; 

3 

X = Ệ+9 
2 

7 = T+8;' 

3 


+ (—3;2) Ễ dị, «! =(2;-3) 
« 2 =(-2;3) 

+(3;-l)e Aj,«! = Ị^-ỉyỊ 
> «2 =(9;8) 


1-2 

I —2 4 — >d t =d 2 . ChọnA. 

\b £ĩ í/, > t — 3 


|j2__-3 

—2 3 —> í/j II d 2 . Chọn B. 

[a d 2 


3 4 

2_ = A 

9 8 

1 \ . 1 

Ag A, = -+ 

6 


A = a 2 . 


Chọn A. 
Câu 84. 


A, :7x + 27 -l = 0->n 1 =(7;2) 
Ịx = 4 + ; 
ừ = 1-5/ 


A, : 


= (l;— 5 ) —> n 2 = (5;l) 



Câu 85. 


d t : 


X = 4 + 2; 


+ (4;l)eí/ 1 ,z7 1 =(2;-3) 


Ap A 2 cắt nhau nhưng không vuông góc. Chọn D. 


7 = 1-3/ 

d 2 : 3x + 2y —14 = 0 —*• « 2 = (3; 2 ) —> í7 2 = (2; —3)1 


Uễí/, 


d l =d 2 . Chọn A. 


Câu 86. 
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dị 


X = 4 + 2t 


A (4; u l =( 2;-5) 


y = l-5t 

d 2 :5x + 2j; —14 = 0 —> «2 = (5;2) —► ũ 2 = (2;—5)1 


Aịd^ 


■ d 1 II d 2 . Chọn B. 


Câu 87. 

|x = 2 + 3? 

J ‘fr = -2, 

\x=2t' 

2 : |y = -2 + 3?' 

Câu 88. Ta có 

\x = 2 -ị -1 


'. = (3;-2) 

-+«2 = (2; 3) 


• Mj • = 0 —► dị + d 2 . Chọn c. 


dị : 

í/, : 


y = -3 + 2? 
X = 5 - ?! 

J = -7 + 3?! 


► dị : 2x — J — 7 = 0 
-> d 2 :3x + y — 8 = 0 


d,:2x — y — 7 = 0 Ịx = 3 _ 

1 < 1 + _ Ỉ ~yd l nd ỉ =M(3;-1). ChọnD. 


d 2 :3x + y — 8 = 0 \y 


Câu 89. d, : 


x = \ — t 
y = 5 + 3t 


■ dị : 3x + y — 8 = 0 


d !: 3x + y — 8 = 0 
d 2 : x-2y + l = 0 


15 


y = - 


11 


A, B, D sai. 


OyPid 2 : x-2y + l = 0<-^x=0=>y = -^~—> d-, n Oy = M 0; T- • Chọn c 


1 


Chọn D. 


Câu 90. 


Câu 91. 


Câu 92. 


= AB = ( 1;4) — + A 

-7-4-1 


—4 — 1 —7 AB, CD cắt nhau nhưng không vuông góc. Chọn D. 


CD ( 4; ^ [Úab-Úcdỷ® 

\a( 1;2) e +s, = Zs = (3;-2) -7 n AB = (2;3) -7 AB : 2x + 3y-8 = 8 [i = 

_, -M 6 4 

[c(l;—3) e C£>, W CĐ = CD = (6;—4) 1 


3 _-2 

6 —4 nên II CD. Chọn B. 

CịAB 


k: 


ĩ,=(l;-2) 


(i) [y = —\ — 2t —7 7?! -n 2 ^ 0 —7 loại A. 

[í/ 2 :2x + _y-l = 0—7H 2 = (2;l) —► í7 2 = (l; —2) 


ịd 1 : X — 2 = 0 —7 «! = (l; o) 

(,i) Lk::'o- 

ừ = ° 


= ( 1 ; 0 )^« 2 =( 0 ; 1 ) 

Tương tự, kiếm tra và loại các đáp án C, D. 


«! • «2 = 0 —7 d Ị + d 2 . Chọn B. 
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\d : 2x + 3 V — 1 = 0 2 3,-1 

Câu 93. Xét đáp án A: 2 ■' = —Ị— >í/|| d Chọn A. 

\d Ả \2x + 3y + \ = 0 2 3 -1 

Đe ý rằng một đường thẳng song song với 2x + 3y — 1 = 0 sẽ có dạng 2x + 3y + c = 0 (c Ỷ — l) • Do đó kiểm tra chỉ thấy có 
đáp án A thỏa mãn, các đáp án còn lại không thỏa mãn. 

Câu 94. Kí hiệu d : X — 3y + 4 = 0 —* n d = (l;—3). 


(i) Xét đáp án A: í/j 


(ii)Xét đáp án B: d 2 : 


(iii) Xét đáp án C: d 2 : 


(iv) Xét đáp án D: d 4 : 


x = l + t 
y = 2 + 3t 

x = \ — t 
y = 2 + 3t 

X = 1 — 3t 

y = 2+t 


n t = (l; 3) —* «!, n không cùng phương nên loại A. 

> n 2 = (3;l) —»«,,/? không cùng phương nên loại B. 
• «3 = (l;3) —> n không cùng phương nên loại C. 


x = \ — 3t [m(1;2)gí/ 4 \rì.=n 

. r , " -> * , \ ^d\\d,. ChọnD. 

y = 2-t jw 4 = (l; —3) [Mịd 


Câu 95. Kí hiệu d : 4x — 3y + l = 0 —> ĩỉ d = (4;—3). 


(i) Xét đáp án A: d J : 


x = 4t 

y = -3-3t' 


= (3; 4) —»- ■ n d =0 nên Chọn A. 


(ii) Tương tự kiêm tra và loại các đáp án B, C, D. 

Câu 96. Hai đường thăng có hai diêm chung thì chúng trùng nhau. Như vậy bài toán trở thành tìm đường thăng trùng với đường 
thẳng đã cho lúc đầu. Ta có 

\x = t [h( 0; —l) G d , w ... . , 

d : I 1 -> kiêm tra đường thăng nào chứa diêm A(0; — 1) và có VTCP cùng phương với 

Ũ, -> Chọn c. 

d 


, , , íx = —2 + 3í 

Câu 97. Ta cân tìm đường thăng căt d : \ - >d : Ix + 3y — 1 = 0. 

[y = 5-lt 


dị : Ix + 3y—\ = 0-»c/, = d -> loại A. 


d 2 : 7x + 3y + l = 0 & d 3 : lx + 3y + 2018 = 0- >d 2 , d 3 II d -> loại B, D. Chọn c. 

98 1^2 '■{2m-\)x + m 1 y+\0 = ữ díSdi 2/7/-1 _/?r _ 10 
au ' [í/, :3x + 4y + 10 = 0 * 3 4 “ 10 

[2m-l = 3 

■&\ , = 2. Chon c. 

[m = 4 

Câu99 H : mx + 0 ■ y + 2m = 0 4 IIẠ m _ m -1 , 2»; 

' |í/ 2 :2x + y-l = 0 * 2 1 -1 

Ị 1/2 

<í=> m = 2. Chon A. 

[m = 2w — 2 


GIẢNG DẠY: NGUYỄN BẢO VƯƠNG 


- 0910798489 


Page I 28 



TÀI LIỆU TOÁN 10 


NĂM IIỌC 201» 


Câu 100. 


ịd t : 2x — 3y + 4 = 0 
Ịx = 2 — 3t 
[>> = 1 — 4 mt 


\d 2 : 


«i=( 2 ;-3) J,n 

«2 = (4/7?;—3) 


4/7? ,—3,1 _ 

——4 —f OIÍIÍ 7 , Chọn c. 
2 -3 2 


Câu 101. Ta có 

Ị í/, : 2x - 41’ + 1 = 0 
] íx = — 1 + ữí 
p [>' = 3 —(a + l)í 

Chọn D. 

Câu 102. 


^ = ( 1 ;- 2 ) 

/7, = (ữ + l;a) 


7 /?J • «2 = 0<+í7 + l — 2í7 = 0<+í7 = l. 


í/, : 

d 2 : 


x = —2 + 2í 
y = -3t 
x = 2 + mt 
y = — 6 + (l — 2w)í 


= (2;-3) 

A{2;— 6) € d 2 , ũ 2 = (/??;! — 2/7?) 


í+ Ễ í/] 


1-2/7? ^ m = 2. 


Chọn c. 

Câu 103. 

í X = 2 + 2í 
"1 


+ (2;l) Ễ dị, Ũ ị = (2;/7?) 


3 / = 1 + /77Í 
d 2 : 4x — 33 + /7? = 0 —7 u, = (3; 4) 



Ả G d 2 

dị =d 2 

2 m ^ ■ 



.3 = T 


/7? = — 

3 


Chọn D. 

Câu 104. Với 77? = 4- 


ể/j : 2x + 3/ = 0 
d 2 :7x + y + 7 = 0 


7 í/, rií/ 2 ^ 0-+ loại /77 = 4. 


Với 777 Ỷ 4 thì 

ịd ì :2x + y + 4-m = 0 ^ 777 + 3 _ 1 -2/77-1 ^ [777 = -1 ^ m _ l 

ịd 2 : (m + 3)x + y — 2/7? — 1 = 0 2 1 4 — 77? [/77^—5 


Chọn B. 


Câu 105. 


IAj : 2x — 3my + 10 = 0 
IA, : 777X + 4y +1 = 0 


m = 0 


m Ỷ 0 


|Aj: x + 5 = 0 
[À 2 : 43 + 1 = 0 


77? = 0 (thoả mãn) 


77? 4 


.Chọn D. 


ÍAj: mx + y —19 = 0 —7 77 j = (/77; 1) 

Câu 106. Ta có . . , . 

(A 2 : (/?? —l)x + (//7 + 1)3 —20 = 0 —7 «2 = (//? — 1;/7? +1) 

— — — —7 m (/?? — l) + 1(777 + 1) = O«fflẼ 0 . Chon c. 


[í/j : 3/77X + 2y + 6 = 0 —7 77 = (3/77; 2) 

Câu 107. Ta có: ] , ( _ _ ' , , _ , 

1 d 2 :(/?? + 2) X + 2/7737 + 6 = 0 —7 «2 = (/?? + 2; 2/77 
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/72 = 0 


dị : y + 3 = 0 
d 2 : X + 3/ + 3 = 0 


! = O(thoả mãn) 


/ n d,nd,=M , m 2 +2 2 772 . , , , 

! f0— — —> — ^+^»' + ±1 

3»; 2 


d l : — 3jv —10 = 0 —> «J = (2;—3) 

Câu 108. í X = 2 — 3? 


Chọn D. 


y = l — 4 772/ 


■ «2 = (4/72; —3) 


>2.4/72 + (-3).(-3) = 0 <+ 772 = Chọn c. 


Câu 109. 


[í/j : 4x — 3y + 2m = 0 —> /2, = (4;—3) 
X = 1 + 2/ 


y = 4 + mt 


+ (l;4) £d 2 ,rì 2 = (/«;—2) 


Câu 110. Ta có 


Ị+ỄíÌ! Í3/27 — 8 = 0 
Ị in —2+^1 8 <4- 772 = Chọn B. 

[ĩ = —3 r = 3 


í/j : 3/72X + 2j — 6 = 0 —> 72] = (3/72; 2) 
tì ?2 : (/H 2 + 2) x +2/7237 —3 = 0 — > «2 = (/H 2 + 2; 2777j 
dị : 37 — 3 = 0 


7/2 = 0 
772 ^ 0 


d-, : 2X + 237 —3 = 0 

ỉ 772 

2^—6 


772 = 0(không thoả mãn 


ÌK - " + 2 -^+ + «„, = ±l 


Câu 111. Ta có: 


d, : 


3/72 

X = 8 — (772 + 1)/ 


T = 10 + / 
d 2 : 772x + 2j —14 = 0 —► «2 = (777; 2) 


4 (8; 10) € í/j, 72j = (l; 772 + 1) 


AỆd 1 


//7 = 0 


«1 = (!;!) 
«2 = (0;2) 


không thoả mãn 


, / 1 _ /ra + 1 

m Ỷ 0 —>■ — = ——— 
772 2 


Ị8/72 + 6 ^ 0 

•+> I 772 2^ 0 +> 

772 = 1 


Câu 112. 


d x : (772 —3) x +237 + 772 2 —1 = 0 
d 2 : —X + my + 772 2 — 2772 + 1 = 0 


Íể/j : —3x +237 —1 = 0 

772 = 0 —> ì 

[d 2 : —X +1 = 0 

_ , „ 772-3 , 2 í/72^1 

^ 0 ^ “ 7 ^ _L 9 

— 1 772 [/72 + 2 


thoả mãn 


Chọn B. 


Câu 113. 


) _ 

. Chon A. 


= 1 

Chọn A. 

= —2 
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I x = m + 2t 

y = l+ m -+l)+^ ( '” ;1)Ễ ‘ Ì '' S ' = ( 2; '" !+1 ) ... |'«4 

r , . 


x = l + m/ , . 

ủ, : —»■ ý, = w;l 

[> = /« + / v ' 


m = 1 + mt 

<& ■ \ = m + t <í=> 


2 m 2 +1 


/H 3 + /w — 2 = 0 


jm = l + m(l-m) U 2 -1=C 

j(m —l)Ịm 2 +m + 2) = 0 |/n —1 = 0 


NĂM IIỌC 201» 


Câu 114. OxC\A:5x + 2y — 10 = 0- 


V = 0 íx = 2 „ 

. _ _ ".ChọnC. 

5x + 2y — 10 = 0 [> = 0 


Câu 115. OyCìd 


y = —5 + 15/ 


ịx = 21 <í=> . Chọn A. 

[>> = -5 + 15/ x = j,y = 0 


_ \d, : Ix — 3v + 16 = 0 íx=—10 

Câu 116. 1 _ . Chọn A. 

Ií/ 2 :x + 10 = 0 [_v = — 18 


d 'ị x ~~ l r r 

'{y = 2 + 5t \-3 + At = \ + At' \t-t' = \ \t = \^^\ x = ì 
Câu 117. L r +>-1 ___,<!=> , V > = 7. Chọn A. 

íx = l + 4/ / 2 +5/= 7 —5/ / + / =1 

d 2 :\ 1 ", /' = 0 

ừ = 7-5/' L 


Ị í/, : 2x + 3y —19 = 0 
Câu 118. jx=22 + 2/ 

r 2: ly = 55 + 5/ 


>2(22 + 2/) + 3(55 + 5/)-19 = 0o/ = -10 


Chọn A. 


í+(-2;0), 2?(l ; 4) —> AB : 4x — 3> + 8 = 0 

Câu 119. \ \x = -t 

\d\\ —>d:x — y + 2 = 0 

\y = 2-t 


ABr\d , 4x-3y + 8 = 0 ; Ịx=2 
\x — y + 2 = 0 [> = 0 


Chọn B. 


„„ _ „ _ , \x = —ì + / \x = —2 „ _ . _\ 

Câu 120. Oxnd 7 <-> \ ' „^1 „ —> Che Hí/, = j4( — 2;0) € d, 

1> = 3 + 3/ = 0 \y = 0 2 V 1 . 


—2 a — 4 = 0 <=> a = —2. Chọn D. 


Câu 121. ớyHí/, 


x=2 + / = 0 Ịx = 0 „ _ , ,_, 

<£> Oynd 2 =A 0;2 € c/, 

> = 6 + 2/ 1 y = 2 


, , „ m = 0 _ 

<í=> 6 m — m = 0<í=> . Chọn D. 

m = 6 
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Câu 122. 


Ị í/, :3x-2y + 5 = 0 
\d 2 : 2x + 4 y -7 = 0 


„ _ —► d, n d 1 
31 1 2 

y X6 



. Ta có 


\Ả£d ĨAed 9 31 53 

ì — * ì , V — > ——H—-—h c — 0 -O- c — ——. 

[d II ứf 3 :3x + 4y-\ = 0 [í/ : 3x + 4y + c = 0 (c ^ — l) 8 4 8 


Vậy d : 3x 4- 4y - = 0 <^> í/ 3 :24x 4- 32y — 53 = 0. Chọn A. 

8 

\d ì \x + 3y-\ = 0 r = 3 ( 2) 

Câu 123. \ 1 „ ' 2 -^d ì nd 2 =A \3;-=- . Ta có 

[í/ 2 :x-3j;-5 = 0 y = l 3 J 

Uerf \A£d „ „ í 2). „ 5 

[í/ + í/ 3 :2x — y + 1 = ữ [d:x + 2y + c = 0 { 3] 3 

Vậy d :x + 2y — ỵ = 0<t=>c/:3x + 6y — 5 = 0. Chọn A. 

Íí/. : 3x — 4y + 15 = 0 \x=—l , , 

Câu 124. Ta có: j j — > í/j H(/, =+(— 1;3) € í/ 3 

1 1 / 2 : 5x + 2y — 1 = 0 [y = 3 

—>—m —6m + 3 + 9m —13 = 0<t=> m = 5. Chọn D. 


Câu 125. 


I í/j: 2x + y - 4 = 0 
jí/ 2 : 5.r - 2y + 3 = 0 



í/, n</ 2 



€ í/ 3 


+ ^-2 = 0<S>m = -12. Chọn D. 

9 3 

\d. : 3jc-4y + 15 = 0 \x=—\ 

Câu 126. ’ „ ->í/, nrf 2 =A{-V,í)£d 

[d 2 :5x + 2y-l = 0 [y = 3 1 2 v ' 

—> —m —12 + 15 = 0 +> nt = 3. Chọn c. 

_[í/, :2x + y-l = 0 \x = l , , , 

Câu 127. j <+j —> dị C\d 2 = A(l; — l) € í/, <í=> »7 + 1 — 7 = 0 m = 6. 

[í/ 2 : X + 2y +1 = 0 [y = — 1 

Chọn B. 


Câu 128. Đặt /(x; y) = 51.X — 30y +11 


/(^0 

/(ô)t^O 


= 0 £d 
-80^0-> Nịd' 


Chọn A. 
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_ , , , , . Í2 = l + 2 1 í = —, , 

Câu 129. M (2; -l) Ỉ=ĩ^=xỉ=iỉ ) ' <=> J 2 (VN)^Mịd. 

—3-í [t = 4 

A(-7;0) *~~ 7 - y=0 ^ f > |~^ 1 1= ~ 4 (tw) -+Nịd. 

P( 3;5)^ì=^ị,: «ị;: ‘_ 2 M ■- í ff * 

, , , , Í3 = l + 2t _ 

g(3; 2) * =3 - y=2& ' > r ^ ^í = l^ổ€í/.ChọnD. 

Câu 130. Gọi 12* - ly + 5 = 0 . 


Đặt f(x\y) = \2x — ly + 5- 


/(M(l;l)) = 10^0->MfỂí/ 
/(a(- 1;-1)) = 0-> A+6? . Chọn A. 
f{P) = 0,f{Q) = 0 


Câu 131. Gọi d: 


x = —\ + 2t 
y = 3 —5t 


. Mị— 1;3)- 


— 1 = —1 + 2? 
3 = 3-5 1 


<£> t = 0 -*■ M € d. 


N{\\-2) x ='-y=-^ d > Ị 

p(3;l) Ỉ^±1± 


1 = 1 + 2 t 

-2 = 3-5 í 


= N ed. 


\t = 2 


3 = -l + 2 1 , 

' o 2 ~* p ịd. Chọn c. 
1 = 3 — 5? í = 4 
1 5 


ổ(-3;8)- 


- 3 = —1 + 2? 
; = 3—5? 


<£>í = -l—>ộ€í/. 


DẠNG 4. Xác định tọa độ điểm thuộc đường thẳng. 

1. Phương pháp giải. 

Đê xác định tọa độ điêm thuộc đường thăng ta dựa vào nhận xét sau: 

, ị X — x n -j- ữt X — x n y — ụ n 

• Điêm A thuộc đường thăng A : ị , t e R( hoặc A : —-— = ——^) có dạng 

' ' [y = y 0 + bt a b 

AỈyX ữ + at ; y 0 + bt^l 

• Điểm A thuộc đường thẳng A : ax + by + c = 0 (ĐK: a 2 + b 2 0) có dạng A 
bt — c 


-at — c 


6^0 hoặc A 

2. Các ví dụ. 


-;í 


với a ? 0 


Kí dụ 1: Cho đường thẳng A : 3.Ĩ' — 4y —12 = 0 

a) Tìm tọa độ điếm A thuộc A và cách gốc tọa độ một khoảng bằng bốn 


với 
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b) Tìm điểm B thuộc A và cách đều hai điểm E Ị 5; 0), F Ị 3; —2) 

c) Tìm tọa độ hình chiếu của điểm M (1:2 j lên đường thẳng A 
Lời giải: 

a) Dễ thấy M (0; — 3) thuộc đường thẳng A và u (4:3 ] là một vectơ chỉ phương của A nên có phương trình 

, í X — 41 

tham so là ^ „ . 

ịy — —3 + 3 1 

Điểm A thuộc A nên tọa độ của điểm A có dạng A (4 1; —3 + 3 1 ) suy ra 


OA = 4 4» ìj(4t) 2 + (-3 + 3í) 2 = 4 4» 25 i 2 - 18í - 7 = 0 ^ 


t = 1 

-7 


t — 


25 


Vậy ta tìm được hai điểm là A^ (4; 0 j và A 2 

b) Vì B G A nên5^4í;—3 + 3í) 

Điểm B cách đều hai điểm E Ị 5; 0 ) , F Ị 3; — 2 j suy ra 

EB 2 = FB 2 4» (4 1 - 5) 2 + (3Ể - 3) 2 = ( 4 1 - 3) 2 + (3í - l) 2 4» t = ệ 

Q 0(24 3 Ì 

Suy ra B —; — — 

, 7 7 1 

c) Gọi H là hình chiếu của M lên A khi đó H £ A nên H (4í; —3 + 3 1 ) 

Ta có u ( 4; 3 ) là vectơ chỉ phương của A và vuông góc với HM ( 4t — 1; 3t — 5) nên 


-28-96 
25 ’ 25 


—— -* , s , , 19 

HM.U = 0 4» 4(4t - 1 ) + 3(3í - 5 ) = 0 4» t = ^ 

25 


Suy ra H 


'76 _18' 
25 ’ 25 ^ 


Vỉ dụ 2: Cho hai đường thẳng A : X — 2y + 0 — 0 và A 1 : 

a) Xác định tọa độ điểm đối xứng với điểm A ( — 1:0 j qua đường thẳng A 

b) Viết phương trình đường thẳng đối xứng với A 1 qua A 


ịx = — 1 — t 
\ y = t 
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Lời giải: 

a) Gọi H là hình chiếu của Ả lên A khi đó H ( 2t — 6; t J 


Ta có u (2; 1 1 là vectơ chỉ phương của A và vuông góc với AH ( 2t — 5; t ) nên 

~ÃH.U = 04» 2(2í -5) + t = 0 4» t = 2 =» H {- 2; 2) 

A' là điểm đối xứng với A qua A suy ra H là trung điểm của AA' do đó 

I *A' = 2x h- x a^\ X A' = -3 
[Ua' = ^Vh “ Va ỊỉG '= 4 

Vậy điểm càn tìm là A ' (— 3; 4) 


b) Thay 

và A' là K 


X — — 1 — t 5 , 

vào phương trình A ta được — 1 — t — 2t + 6 = 0<^t = j- suy ra giao diêm của A 
y = t 3 


85 
3 3 


Dễ thấy điểm A thuộc đường thẳng A 1 do đó đường thẳng đối xứng với A 1 qua A đi qua điểm A' và điếm K do 


đó nhận A'K = 


1 _ 7 _ 
3 ’ 3 


= ^ (1;—7 j nên có phương trình là 


X — —3 + t 
y = ẩ-7t 


Nhận xét: Để tìm tọa độ hình chiếu H của A lên A ta có thể làm cách khác như sau: ta có đường thẳng AH nhận 
u( 2;l) làm VTPT nên có phương trình là 2x + y + 2 = 0 do đó tọa độ H là nghiệm của hệ 
x — 2y + 6 = 0 


2x + y + 2 = 0 


H - 2:2 


Ví dụ 3: Cho tam giác ABC vuông ở A. Biết A (— 1; 4), B { 1: —4 j, đường thẳng BC đi qua điểm K 
toạ độ đỉnh c. 



. Tìm 


Lòi giải: 


Ta có BK 



suy ra đường thẳng BC nhận u{ 2;9) làm VTCP nên có phương trình là 


I X — 1 + 2t 
ịy — —4 + 9 1 


c e BC => (7(l + 2í;-4 + 9í) 


Tam giác ABC vuông tại A nên AB.AC = 0, AB[2]—8 j, AC [2 + 2í;— 8 + 9t ) suyra 
2(2 H- 2í) — 8(9í — 8) = 04»i = l 

Vậy (7 (3; 5 ) 
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Ví dụ 4: Cho hình bình hành ABCD . Biết I 


7 5 
2 ’ 2 


là trung điếm của cạnh CD, D 


8,5 

2 


và đường phân giác góc 


BA c có phương trình là A : £ — y + 1 = 0. Xác định tọa độ đỉnh B. 
Lời giải: 

( X — 2 X — X — 4 

7 =>■ c 

Vc = 2x i~y D = X 


4; 


Vì 4 G A nên tọa độ điểm A có dạng A í o; a + 1) 

Mặt khác ABCD là hình bình hành tương đương với DA,DC không cùng phương và AB = DC 


_. _. \ x B -a = A-3 r =0 + 1 

AB = DC 4» j ^ 7 3 4» B , n => B(a + l-,a + 3] 

ịy B -a-l = \-ị k = « + 3 1 


DA , DC không cùng phương khi và chi khi 


Q 0 + 1 — — - 1-1 

a — 3 9 11 

--- ^a ^ — 


Đường thẳng A là phân giác góc BA c nhận vectơ u = (1; 1) làm vec tơ chỉ phương nên 

_Ị~TA~ > \ /T7Í “*\ AB.U AC.U _ 
cos = cos AC;u ĩ ==rn 1 1 = I .,,, (*) 


\AB kí \AC m 


Có ÃB{ 1:2), Ãơ 






4 — a; — — o 

2 


H_ 2o 

2 


nên 


// . \2 

5 ì 

J( 4 - a ) + 

— — a 

2 . 


+>• 2a 2 — 13a + 11 = 0 <=> 


0 = 1 

„ _ ỊỊ 

a = — (0 
2 


Vậy tọa độ điểm /i(2:4 


Cức/? 2: Ta có c 




Đường thẳng d đi qua c vuông góc với A nhận làm vectơ pháp tuyến nên có phương trình là 


1. x-4 +1. 


7 

y — — 
2 


= 0 hay 2x + 2y - 15 = 0 
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Tọa độ giao điếm H của A và d là nghiệm của hệ: 

13 


X — y + 1 = 0 
2x + 2y - 15 = 0 




y = 


4 =* H 
17 


13 17 
4 5 4 


Gọi C' là điểm đối xứng với c qua A thì khi đó C' thuộc đuờng thẳng chứa cạnh AB và H là trung điểm của CC' do 
í 5 


. x n , = 2x„ — x r I T — - 

đó-Ị r <*\ c 2 

V C ' = - Vc . yc , 


V C' 

Vcr = 5 


s5 


Suy ra đuờng thẳng chứa cạnh AB đi qua C' và nhận DC { 1:2 j làm vectơ chỉ phuơng nên có phuơng trình là 

í 5 

\ X = -- + t 

2 

ịy — 5 + 2t 

Thay X, y từ phuơng trình đường thắng chứa cạnh AB vào phương trình đường thắng A ta được 
^■ + í — 5 — 2í + l = 0<t=^í = —suy ra A (1; 2 j 

—> -> r ^ — 2 . — 2 í 3/ — 2 

ABCD là hình bìnli hành nên Ai? = Dơ j B ^ \ B 

\y B - 2 = 2 1 //;,■ - 1 

Suy ra D(2;4) 

C/iú ỷ: Bài toán có hên quan đến đường phân giác thì ta thường sử dụng nhận xét" A là đường phân giác của góc tạo 
bởi hai đường thắng cắt nhau A 1 và A 2 khi đó điếm đoi xứng với điêm Me Aj qua A thuộc A 0 " 

Ví dụ 5: Cho đường thẳng d : X — 2y — 2 = 0 và 2 điểm Ả (0; 1) và B (3; 4). Tìm tọa độ điểm M trên d sao 
cho I MA + 2MB I là nh ỏ nh ất. 

Lòi giải: 

M e d =* M(2t + 2;t), MA{-2t - 2;T - t ), Ms(l-2í;4-í) do đó MA + 2MB = (-6í;-3í+ 9 ) 
Suy ra |ÃÃ4 + 2 Mb| = sỊ(-Qt) 2 +(-3? + 9) 2 =^45 


45 

3 

314 

t-- 

+ —> J 

i 

5 

5 V 


I MA + 2MB I nhỏ nhất khi và chỉ khi í — — do đó M 

II 5 

3. Bài tập luyện tập. 


16 3 
5 ’ 5 


là điếm cần tìm. 
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Bài 24: Cho tam giác ABC có trọng tâm G (—2; 0 ], phương trình các cạnh AB: ẩx + y + 14 = 0, AC: 
2x + 5y — 2 = 0 . Tìm toạ độ các đinh A, B, c. 

Lòi giải: 

ĐS: A(-4;2), J B(-3;-2),ơ(l;0). 


Bài 25: Cho hai đường thẳng d { : X — y = 0 và d 2 : 2x + y — 1 = 0. Tìm toạ độ các đỉnh hình vuông ABCD 
biết rằng đỉnh A thuộc d 1 , đinh c thuộc d 2 và các đỉnh B, D thuộc trục hoành. 


Lòi giải: 

A e dp c e d 2 ,B,D thuộc trục hoành suy ra AÍa;aì,(7 ( c; 1 — 2cì, B[b\ 0) , D(d]0) 

Vì ABCD là hình vuông và B, D thuộc trục hoành nên A và c đối xứng nhau qua trục hoành do đó 

1 a = 2c-i o a = C = 1 Suy ra 


ABCD là hình vuông suy ra BA 1 5Ơ và trung điếm của AC trùng với trung điếm của BD 


BA ABC ^ BẰldC = 0^Í1-ÒÌ 2 -1 = 0<^ 


b = 0 
b = 2 


( 1 ) 


Trung điểm của AC trùng trung điểm của BD nên b + d = 2 (2) 

.. \b = ữ \b = 2 

Từ(l)và(2)tacój“ = "hoạcj" = 0 

Vậy có hai hình vuông thỏa mãn có tọa độ các đỉnh là A (1; 1), B (2; 0 ì, c (1; — 1), D (0; 0) 
và A(l;l),5(0;0),ơ(l;-l),D(2;0) 


Bài 26: Cho tam giác ABC có đinh A(2;l), đường cao qua đỉnh B có phương trình X — 3y — 7 = 0 và đường 
trung tuyến qua đinh c có phương trình X + y + 1 = 0 . Xác định toạ độ các đỉnh B và c của tam giác. 

Lòi giải: 

ĐS: 5(-2;-3), ơ(4;-5) 

Bài 27: Cho điểm 2; 2 ) và các đường thẳng: d 1 \ X + y — 2 — 0, d 2 : X + y — 8 — 0. Tìm toạ độ các điểm 
B và c lần lượt thuộc dì vàdi sao cho tam giác ABC vuông cân tại A. 

Lòi giải: 
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B e d,^ c e d, nên tọa độ B, c có dạng Bịa; 2 — a), c (6;8 — 6) 

ÃB = (a-2;-a); Ãơ(6-2;6-6) 

Tam giác ABC vuông cân tại A nên 

ị AB = AC f( 0 _2) 2 +0 ’ =(6-2) 2 +(6-ò) 2 [ (<* - l)(6 - 4 ) = 2 

I AB.AC = n ^ Ị (o-2)(ò-2)-a(6-6) = 0 Ị(a - l) 2 - (f> - 4) 2 = 3 

' v [a = —1 [a — 3 

Giải hệ này dê dàng tìm được \ hoặc \ 

[6 = 3 [6 = 5 

Từ đó B[- 1;3), ơ( 3;5) hoặc B{ 3; — T), ơ(õ;3) 


Bài 28: Tam giác ABC biết A (2; — 1) và phương trình hai đường phân giác trong của góc B và góc c làn lượt là 
A:a; — 2ĩ/ + l = 0, A':2a; — 3t/ + 6 = 0. Xác định tọa âộ B, c. 

Lòi giải: 

Điểm Ẩ'(0;3) e BC là điểm đối xứng A qua A, A" (0;2) e BC là điểm đối xứng A qua A' 


Ta có BC : X = 0 suy ra B 


0;- 

, c 

0;—1 

2 


3j 


Bài 29: Cho điểm A [2; 1 ). Trên trục Ox , lấy điểm B có hoành độ X B > 0 , trên trục Oy, lấy điểm c có tung độ 
y c > 0 sao cho tam giác ABC vuông tại A. Tìm các điếm B, c sao cho diện tích tam giác ABC lớn nh ất. 

Lòi giải: 

ĐS: B( 0;0), ơ(0;5) 


Bài 30: Cho tam giác ABC cân tại B, với A (1: — 1), c [ 3; 5) . Điểm B nằm trên đường thẳng d : 2x — y — 0 . Viết 
phương trình các đường thăng AB, BC. 

Lòi giải: 

ĐS: AB : 23x - y - 24 = 0, BC : 19x - Uy + 8 = 0 
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Bài 31: Cho đường thẳng A : X — 2?/ + 3 = 0 và hai điểm ẩ( 2;5) và BỈy — 4; 5 ). Tìm tọa độ điểm M trên A 
sao cho 

a) 2 MA 2 + MB 2 đạt giá trị nhỏ nhất 

b) MA + MB đạt giá trị nhỏ nhất 

c) I MA — MB I đạt giá trị lớn nhất 

Lòi giải: 

a)MeA4M(2í- 3;í) suy ra 2 MA 2 + MB 2 = 15í 2 - 66 1 + 126 = 15 


t~ụ 

5 


267 267 

5 ~ 5 


Dấu bằng xảy ra 44- t = =>• M 

5 


7 11 

5 ’ 5 


b) Dễ thấy A, B cùng phía với A . Gọi A' là điểm đối xứng A qua A A 1 (4; 1) 

Ta có MA + MB = MA '+ MB > A' B , dấu "=" xảy ra <^M^A'B<^M = A'BnA^M 

c) Lấy A' như câu b) suy ra I MA — MB I = I MAMB I < A ' B dấu "=" xảy ra 
4» M = A'B n A => M 

2 4 


3 9 
2 ’ 4 


Bài 32: Viết phương trình cạnh BC của tam giác ABC biết A Ị1; 1 j và phương trình các đường phân giác trong 
góc B, c lần lượt là2x — y + 2 — ữ\àx — 3í/ + 3 = 0. 

Lòi giải: 

ĐS: BC : 3x + 11?/-20 = 0 


Bài 33: Viết phương trình đường thẳng A' đối xứng với đường thẳng A qua điểm I biết 
a) 7(-3;l); A : 2z + y - 3 = 0 b) /(-1;3); A :\ x ~_ 2 ~ \ 


Lòi giải: 

a) d(/;A) = A'/ /A^ A' :2x + y + c = 0 

5 
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„, \ ., , 8 Võ c — 5 

d(l;A) = d(l;A')^^ = l^U 


c = -3(0 
c = 13 


Vậy A 1 : 2:r + y + 13 = 0 
b) A' : 2x-y + lh = 0 


Bài 34: Cho hình vuông tâm I (2; 3) và AB : X — 2y — 1 = 0 . Viết phương trình các cạnh còn lại và các 
đường chéo . 

Lòi giải: 

Ta có DC : X — 2y + 9 = 0; BC : 2x + y — 2 = 0; 

AD : 2x + y — 12 = 0; AC : X + 3y — 11 = 0; BD : 3x — y — 3 = 0 


Bài 35: Cho tam giác ABC vuông tại A biết phương trình cạnh BC là: \Ỉ3x — y — V 3 = 0; điểm A, B thuộc 
trục hoành. Xác định toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC biết bán kính đường tròn nội tiếp tam giác ABC 
bằng 2 

Lòi giải: 

Dễ thấy B ( 1 ; 0 ). Vì c e A ơ Ị a; V3 (a — 1 ) Ị 

A, B thuộc trục hoả nh và tam giác ABC vuông nên A (a; 0) 

AB = [ữ — 1;0) , AC = Ị 0; V 3 ( a — 1) j , ABC là tam giác khi và chỉ khi AB, AC không cùng phương hay 
a ^ 1 


Theo công thức tính diện tích tam giác ta có S ARC = pr = —AB.AC suy ra 


2 Ị AB + BC + CA ) = AB.AC , mặt khác AB = |o — l|,5(7 = 21a — l|,CẤ = V 3 |a — l| 

nên ta có 2 Ị3 + V 3 j |o — l| = V 3 (a — 1 )" suy ra a = 1 (loại), a = 3 + 2 V 3 hoặc a — — 1 — 2 V 3 
Vậy có hai trường họp xảy ra ta tìm được tọa độ trọng tâm trong hai trường họp đó là 


G, 


7 + 4V32V3 + 6 

3 ’ 3 


.ơ a 


-I-4V3 -2V3 -6 

3 5 3 


Nhận xét: 
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Cách khác: Gọi I là tâm đường tròn nội tiếp AABC .Vì r = 2 =>• y T = 


suy ra B = 60° do đó BI : y = — -r=- =>• Xj = 1 ± 2 V 3 

V 3 


X A = x c 
X, = x c 


±2 . Từ phương trình đường thăng BC 

= 3 + 2V3 
= -I-2V3 


Từ phương trình BC ta suy ra được y c do đó tìm được tọa độ ba đinh rôi suy ra tọa độ trọng tâm. 


Bài 36: Cho tam giác ABC có C(—2, 0), đường phân giác trong góc A có phương trình là 5x + y — 3 = 0 và 
thỏa mãn AB = 2 OM với M Ị 2; 3). Tìm tọa độ điểm A, B 

Lòi giải: 

A(a;3 — 5oj =>■ + a;9 — 5a), — 1;5), AB( 4;6), ACị —2 — o;5a — 3 ) 


cosỊrìi?;ưj = cosỊaGịuỊ <í^- 
a = 1 =>• BỈ 5; 4 ) 


26 _ 26a -13 

^ + 62 2 + a) 2 + (5a - 3) 2 


<ỉ^ 


a = 0 
a = 1 


Chỉ có trường họp 


Bài 37: Cho tam giác ABC cân tại A có đỉnh A(6; 6); đường thăng đi qua trung diêm của các cạnh AB và AC 
có phương trình X + y — 4 = 0. Tìm toạ độ các đỉnh B và c, biết điểm E (— 1; 3 ] nằm trên đường cao đi qua 

đỉnh c của tam giác đã cho. 

Lòi giải: 

(hình 3.27)Gọi H' là chân đường cao xuât phát từ đỉnh A, H là giao diêm của đường thăng A và AH 
Vì H e A nên H Ị o; 4 — a ) 


A 



AH.U = 0^-l(fl-6) + l.(-2-fl) = 0^fl = 2=^ H{ 2;2) 
(Trong đó ư(-l:l) là vectơ chỉ phương của A ) 

H là trung điểm của đoạn thẳng AH' nên H 1 í—2; —2 ì 

Đường thăng chứa cạnh BC đi qua H nhận u làm vectơ chỉ phương nên 
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BC : 


X =-2 -t 


y = -2 + t 

Gọi B (-2 - t;t- 2' 


c[t — 2;—2 — t 


E nằm trên đường cao đi qua đinh c nên EC.AB = 0 
hay (í — 3 )(—8 — í) + (1 — — 8) = 0 43- t 2 — 2t 

Vậy 5(-6;2),ơ(2;-6) hoặc (0; —4),G7(—4;0) 


-8 = 0 


í = 4 
í = -2 


Bài 38: Cho hình thoi ABCD có 4(1, — 2); B(— 3,3) và giao điếm của hai đường chéo nằm trên đường thắng 
d, : X — y + 2 — 0. Tìm toạ độ c và D. 

Lòi giải: 

c{- 3;4), D(l;-l) hoặc ơ(6;13), Z?(l0;8) 


Bài 39: Cho hình chừ nhật ABCD có phương trình đường thăng AB : X — y + 1 — 0 wầ phương trình đường 
thẳng BD : 2x + y — 1 = 0 ; đường thẳng AC đi qua M ( — 1; 1 j. Tìm toạ độ các đỉnh của hình chữ nhật 
ABCD. 

Lòi giải: 

ĐS: -4(-h|; B(0;1); C(1;0); D(ị-ị) 

3 

Bài 40: Cho tam giác ABC có diện tích s = ^, tọa độ các đỉnh 4 ( 2 ;— 3 ), T?(3;— 2 ) và trọng tâm G của tam 
giác nằm trên đường thắng có phương trình 3x — y — 8 = 0 . Tìm tọa độ đinh c 


Lòi giải: 

I là trung diêm AB thì I 
AB : X — y — 5 = 0, d (G; 4H) = GH từ đó suy ra c (—2; — 10) hoặc c (1; 1) 


5 _5 

2’ 2 


, S r , R = ị=>GH = = _L G (a;8 — 3a) 

GAB 2 AB V2 v ; 


Bài 41: Cho điểm M( 1; 1) và hai đường thẳng d y : 3x — y — 5 = 0, d 9 : X + y — 4 — 0. 
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Viết phương trình tỏng quát của đường thăng d đi qua M và cắt d v d 2 lần lượt tại A, B sao cho 2MA — 3MB = 0. 

Lòi giải: 


ẨG A(x 1 ;3x 1 — 5), B 6 d 2 =>- 5(;r 2 ; 4 — x 2 ). 


Vì A, B, M thẳng hàng và 2MA = 3 Mổ =>■ 


2 MA = 3MB 
2 MA = -3MB 


Ta có MA = (x 1 — 1; 3x ì — 6), MB = (x, — 1; 3 — x 2 ). 


( 1 ) 

( 2 ) 


5 

(1) 2(x l — 1; 3^! — 6) = 3(x 2 — 1; 3í<— x 2 ) AA ị Xl 2 

\ x n =2 


Suy ra A 


5 _ 5 
2 ’ 2 


, B( 2; 2). Suy ra phương trình d : X — y — 0. 


(2) 2(x 1 — 1; 3x 1 — 6) = — 3(x 2 — 1; 3 — x 2 ) j 1 " 

yx 2 = 1 

Suy ra A(l; — 2), 5(1; 3). Suy ra phương trình d : X — 1 = 0 


Bài 42. Viết phương trình các cạ nh của tam giác ABC nếu biết đỉnh c (—4; 1 ]; phương trình các đường trung 
tuyến AA', đường phân giác BB' của tam giác đó lần lượt Ìà2x — y + 3 = 0, X + y — 6 = 0 

Lòi giải: 

B (3; 3), c 1 (5; 10) với C' là điểm đối xứng c qua BB' 


Bài 43. Cho tam giác ABC có A (4; — 1) và phương trình hai đường trung tuyến 
BB 1 : 8x — y — 3 = 0, cc 1 : 14x — 13 y — 9 = 0. Tính tọa độ B, c 

Lòi giải: 

ĐS: 5(l;5), c{- 4;— 5 ) 


Bài 44: Cho tam giác ABC ]phương trình các đường thắng chứa đường cao và đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A lần 
lượt là X — 2y — 13 = 0 và 13a; — 6y — 9 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh B và c biết tâm đường tròn ngoại tiếp tam 
giác ABC là /(—5; 1). 
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Lòi giải: 

Ta có A{— 3; — 8 ). Gọi M là trung điểm BC =>• IM Ị /AH . Ta suy ra pt IM : X — 2y 4- 7 = 0. Suy ra tọa độ 
X - 2y + 7 = 0 


M thỏa mãn -1 ^ ^ =>■ M(3; 5). 

13x — 6í/ — 9 = 0 v ’ ’ 

Pt đường thẳng BC : 2(x — 3) + y — 5 = 0^2x + y — 11 = 0. 

B e BC =>B{a ; 11-2 a). 


a = 4 
a = 2 


Khi đó L4 = IB a 2 — 6a + 8 = 0 44- 
Từ đó suy ra B( 4; 3), (7(2; 7) hoặc 5(2; 7), (7(4; 3). 


Bài 45. Viết phương trình các cạnh của tam giác ABC nếu biết đinh A (5; 3), trực tâm H [ 3;2) và trung điểm 
cạ nh BC là M 




Lòi giải: 

BC : 2x + y - 3, CA : X + 3y - 14 - 0; AB : 4x - 3y - 11 = 0 


Bài 46: Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết M (1; 4 ), N (— 1; 3) là trung điểm của BC, CA và 


H 


1__5 

3 ’ 3 


là trực tâm tam giác ABC . 


Từ giả thiết suy ra MN _L CH, NM (2; 1) =>• CH : I 


X = —t 

y = — 1 + 2t 


Gọi ơ(-í;-l_2í) => A(t-2;7-2t) => Ha 


3 3 


, CM{t + l;5-2í) 


Do đó HA.CM = 0 44> 


t - 1 

3 


t + 1) + 


3 


5-2í = 0 


4» 15í 2 - 86í + 123 = 0 4» 


t = 3 

15 
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Do đó ơ(-3;5), B[ 5;3), Ẩ(l;l) hoặc c 


41 67 
15 ’ 15 ỳ 


B 


71 53 
15 5 15 


,Ả 


n 23 
15 5 15 
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